Zimny semester - 2. SERIA 39. roénik (2025/2026)

5. ULOHA

Opravovali: Martin "Iskra” Dudjak & Sarah Klopstock
Najkrajsie rieSenie: Viktoriia Boyko

PocCet rieSeni: 42

ZADANIE

V hrnci je desattisic halusiek a dve su na tanieri. Bacovia RiSo a Miso hraju
nasledujdcu hru: striedavo vykondvaju tahy, pricom RiSo zacina. V kazdom
tahu si baéa zvoli skutoény delitel poétu halusiek na tanieri (delitel mensi
ako poéet halusiek) a tolko halusiek pridd na tanier. Hra sa konéi, ak je na
tanieri 2025 alebo viac halusiek. Vyhrdva ten, kto urobil posledny tah. Ktory
z bac¢ov md vitaznu stratégiu? Vitaznd stratégia je postup, podla ktorého
ked hrd jeden hrdé¢, tak vyhrd bez ohfadu na tahy stpera.

VZOROVE RIESENIE

Ak posunie RiSo MiSovi nepdrny pocet halusiek, MiSo mu musi vrdtit parny
podet halusiek. Nepdrne &islo md iba nepdrne delitele (tym, Ze je nepdrne,
ho nedeli 2, a tak ani Ziadne iné pdrne &islo), takze Miso pridd nepdrny po-
Cet halusiek, €im bude na tanieri pdrny pocet halusiek. Vidime, Ze RiSo vie
zabezpecdit, aby bol vzdy na zaciatku jeho tahu na tanieri parny pocet ha-
luSiek. Pridanim jednej halusky vie MiSovi vzdy posunut nepdrny pocet ha-
lusiek. RiSo vie vyhrat v momente, ked md na zaciatku svojho tahu pdrny
pocet halusiek, ktory je aspon 1350, pretoze pridanim polovice dosiahne
najmenej 1350 + 675 = 2025, €o uzZ staci na vyhru.

Pozrime sa teraz na to, prec¢o pri tejto RiSovej stratégii MiSo neméoze vyhrat.
MiSo méze pri nepdrnom &isle n pridat najviac g ¢ize sa mdze dostat naj-
viac na gn. Aby takto dosiahol aspon 2025 halusiek, musel by mat na za-
Siatku svojho tahu asporn n = 1519, no kedZze n musi byt delitelné tromi,
najblizS§ie mozné n je 1521. To sa vSak MiSovi nemdze stat, pretoze ak do-
stane na zaciatku tahu nepdrne ¢&islo n, predtym mal RiSo na tanierin - 1



halusiek. Keby vSak platilo n - 1 2 1350, €ize n 2 1351, RiSo by v danom tahu
uz mohol okamzite vyhrat pridanim polovice, a teda by MiSovi takyto velky
pocet halusiek nikdy neodovzdal. MiSo teda nikdy neza¢ne svoj tah s viac
nez 1350 haluskami, a preto sa nemoze dostat na 1521 potrebnych na vy-
hru.

RiSo hré podla nasledujlicej stratégie: ak na zaciatku svojho tahu nemoze
okamizite vyhrat, pridd na tanier 1 halusku. Ak méze okamzite vyhrat, pridd
najvacsi skutoény delitel aktudineho poétu haludiek (pri pdrnom poéte
teda presne polovicu) a tym hru ukongi. Kedze &islo 1 je skutoény delitel
kazdého kladného celého ¢&isla, vie RiSo tuto stratégiu pouzit vzdy. Z uve-
deného vyplyva, Zze MiSo nema ako vyhrat, zatial €o RiSo pri svojej stratégii
skér €i neskér dosiahne situdciu, v ktorej méze hru ukoncit. RiSova stratégia
je teda vzdy vitaznd.

KOMENTAR

Ak popisujete rieSenie ulohy, kde md jeden hra¢ vyhernu stratégiu, je po-
trebné ukdzat, Zze bude fungovat vidy, bez ohladu na tahy jeho stpera,
anie len popisat jeden konkrétny pripad. Takému rieSeniu nemdzeme ude-
lit vela bodov, pretoZze nepopisuje vSeobecné myslienky potrebné
pre sprdvne vyrieSenie Ulohy.



