Zimny semester - 1. SERIA 50. roénik (2025/2026)

1.ULOHA

Opravovali: Lujza Milotova & Martin Mihalik
Najkrajsie rieSenie: Tomas Sukel’

Pocet rieSeni: 50

ZADANIE

Hexakles si na pergamen nacrtol Sestuholnik GRECKO a ndsledne don vpi-
sal kruznicu tak, Zze sa dotyka kazdej zo 6 strdn Sestuholnika. Zistite obvod
GRECKO, ok |GR| =6, |EC| =7 a |KO| = 8.

VZOROVE RIESENIE

Oznaéme si body dotyku strdin Sestuholnika GRECKO s jeho vpisanou kruz-
nicou postupne D,, D,, ..., D, tak, ako na obrdzku.




Pozrime sa teraz natrojuholniky SD, G a SDG, ktoré vidime na obrdzku. VS§im-
nime si, Ze strany SD, a SD, tychto trojuholnikov su rovnako dihe, kedze
sa jednd o dva rézne polomery vpisanej kruznice. Uhly SD,G a SD.G s oba
pravé, pretoze sa jednd o uhol medzi doty€nicou a polomerom kruznice.
Dalej trojuholniky SD,G a SD,G zdielaju spoloénu stranu SG, ktord je najdih-
Sou stranou v trojuholniku, pretoZe leZi oproti pravému uhlu. Z tychto pozo-
rovani vyplyva, ze trojuholniky SD,G a SD,G sU zhodné.

Vdaka zhodnosti trojuholnikov SD,G a SD,G plati, Ze UseCky GD, a GD, mu-
sia byt rovnako dihé. Ich dizku nazvime g. Analogickd Gvahu mézeme uro-
bit aj pre zvysné vrcholy Sestuholnika GRECKO a zistime, Ze dvojice Useciek
veducich z vrcholov Sestuholnika k prisldchajdcim bodom dotyku su vzdy
rovnako dihé. Dizky zvy$nych dvojic rovnako dihych Gsegiek nazveme ana-
logicky r,e,c,k ao.

Obvod Sestuholnika GRECKO teraz mézeme vyjadrit ako 2-(g+r+e+c+R+0).
KedZze plati |GR| = g+, |EC| = e+c a |KO| = k+0,mbdZeme obvod Sestuholnika
GRECKO vyjadritako 2-(g +r+e+c+k+0) = 2|GR| + 2|EC| + 2|KO|. KedZe dizky
Useciek GR, EC a KO pozndme zo zadania, po dosadeni zistime, Ze obvod
Sestuholnika GRECKO je 42.



