Zimny semester - 2. SERIA 50. roénik (2025/2026)

1.ULOHA

Opravovali: Martin Smiliék & Braio Jeéim
Najkrajsie rieSenie: Marie Kasalova

Pocet rieSeni: 48

ZADANIE

Ratiotos md zlomok v zdkladnom tvare § ktory vie zapisat tiez v tvare % + n1—2
kde n je kladné celé ¢&islo, pricom plati, ze x + y = 2025. Akd je hodnota x?

VZOROVE RIESENIE

Upravme si vyraz zo zadania na spoloéného menovatela: 2 + & = 2221,
n n n

Dokdzme si sporom, Ze Citatel a menovatel tohto ziomku su nesudelitelné,
teda Ze zlomok 251 je v zékladnom tvare:

Ak by v zédkladnom tvare nebol, tak by existovalo nejaké prvoéislo p, deliace
obe &isla 2n + 1 a n?. Ked p deli n?, tak musi delit aj n (kedze ak by p nebolo
v prvodiselnom rozklade &isla n, nebolo by ani v rozklade n?).Kedze p delin,
urcite deli aj 2n. Tym pddom ale &islo 2n + 1 déva zvysok 1 po deleni p, teda
nim nemaéze byt delitelné, o je v spore s nasim predpokladom.

2n+1

> st oba v zékladnom tvare. Potom:

Preto plati, ze zZlomky § qj

X=2n+1

y=n’

Ndsledne po dosadeni do rovnice zo zadania upravime na Stvorec:

xX+y=2025
2n +1+n?=2025
(n+1)? = 452

Zo zadania je n kladné &islo, takze n méze byt len 44. Hodnota x je potom
2n+1=2-44+1 = 89.



KOMENTAR

V&ésine z vas sa podarilo dopracovat ku sprdvnemu vysledku, no napriek
tomu sme rozdali len pomerne mdlo 9-bodovych hodnoteni. Velmi ¢as-
tou chybou bolo zabudndit na zdévodnenie, Ze dj Ziomok 251 je v zaklad-
nom tvare, bez coho nie je korektné dosadit x = 2n + 1, y = n?. DAvajte preto
v buduicnosti pozor na to, aké vsetky predpoklady vo vasom rieSeni v sku-

tocnosti pouZivate, a €i vietky platia vzdy bez vynimiek.




