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2.ULOHA
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ZADANIE

Chordilikus si hakreslil trojuholnik ABC s pravym uhlom pri vrchole C. Body
D a Z lezia na strane AB tak, Ze CD je kolmé na AB a |AC| = |AZ|. Polpriamka,
ktord rozdeluje uhol BAC na polovicu, pretina stranu CB v bode X a Gsecku
CZ v bode Y.Dokdzte, Zze Stvoruholnik BXYD je tetivovy. Tetivovy Stvoruholnik
je taky Stvoruholnik, ktorému sa ddé opisat kruznica, €o je préve vtedy, ked
sucet protifahlych uhlov je 180°.

VZOROVE RIESENIE

VSimnime si,Ze bod Y je v strede Usec¢ky ZC, pretoZe trojuholnik AZC je rovho-
ramenny s touto zdkladnou a AY je teda nielen os uhla, ale aj jeho taznica
a vyska.

Oznacme si uhol [«CAY| = a. V pravouhlom trojuholniku CAX je potom treti
uhol |<CXA| = 90" - a. Susedny uhol k nemu <AXB bude mat velkost 180" -
|<CXA| = 180" - (90" - a) = 90" + a. VSimnime si, Ze ndm staci dokdzat, ze
|*YDZ| = |[4CXA| = 90" - a, pretoze vtedy bude mat 4YDZ spolu s protifah-
lym uhlom «YXB sucet 180", z ¢oho priamo plynie to, ze nds Stvoruholnik je
naozaj tetivovy (zvysnd dvojica bude mat tiez zjavne 180°).
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Toto si vieme ukdzat hned viacerymi spdsobmi, ukdzme si dva s réznymi
pristupmi.

Podobnost trojuholnikov

Z rovhoramennosti trojuholnika AZC vyplyva |<ACY| = |<AZY| = % =90 -
a.V pravouhlom trojuholniku DZC vieme spustit kolmice z bodu Y na zvy$né
strany, do bodov T a S, ktoré sa stanu strednymi prieCkami tohto trojuhol-
nika. Takto nédm vznikol obdiznik DSYT. Nehladiac na to, ktorou uhlopriec-
kou ho rozdelime, dostaneme dva zhodné pravouhlé trojuholniky, ktoré su
zdroven zhodné aj s nasimi strednoprieckovymi (napr. podla vety sus -
pravy uhol a dvojica strdn okolo). Z toho dostévame, ze |<YDS| = |<YZS| =
|<AZY| = 90" - a, ¢o sme potrebovali.

Tetivovy Stvoruholnik ADYC

Pozrime sa najprv na rovnoramenny trojuholnik AZC. D je pé&ta vysky DC,
preto |<ADC| = 90'. KedZe je AY osou uhla v rovnoramennom trojuholniku,
je zdroven aj vyskou, preto aj [<AYC| = 90", z Coho plynie |<ADC| = [4AYC|.
Ak mdme nad jednou Useékou (tetivou) dva rovnaké uhly, tak vieme, ze oba
leZia na tej istej kruznici, z €oho vyplyva, Ze body A, D, Y, C leZia na kruznici,
a teda su vrcholmi tetivového Stvoruholnika. Potom, rovnako podfa vety
o0 obvodovom uhle, vieme, Ze aj |[<4CAY| = |<4CDY| = a. Z pravého uhla pri vr-
chole D potom jednoducho dopocitame |4CDZ| - [«CDY| = |4YDZ| = 90" - q,
¢o bolo treba dokdzat.



KOMENTAR

V&ésine z vas sa podarilo Ulohu vyriesit a aj spisat na plny pocéet bodov,
¢o nds samozrejme tesi, no nasli sme aj niekolko opakujicich sa chyb &i
zbyto&nej préce navyse, ktorej by sme vds radi do buduicna zbavili.

V pripade, Ze popisujete dva podobné Utvary, je nutné vymenovat ich body
v poradi ich podobnosti. Je rozdiel, i napiSete AADY ~ AAXB, alebo AADY ~
AABX, pretoze jedno pravda je, ale to druhé nie. Rovnako pri zhodnosti je
nutné si dat pozor, ktoré z viet o zhodnosti pouzivate a aj ju spravne zapisat.

Viaceri z vés ndm tiez popisali, prec¢o sa obe dvojice uhlov v stvoruholniku
BXYD s&itaju na 180, o je viak zjavné, uz ked dokdzete jednu z tych dvojic,
kedze slicet vnutornych uhlov lubovolného Stvoruholnika je prdve 360" =
2-180'.



