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ZADANIE

Okolo okrdhleho stola je rovnomerne rozmiestnenych 2n Grékov, pricom n
z nich su filozofi a n su vojaci. Filolistus si zapisal vzdialenosti medzi kazdou
dvojicou filozofov do zoznamu, od najkratsej po najdihsiu. Vojalistus si za-
pisal vzdialenosti medzi kazdou dvojicou vojakov do iného zoznamu, tiez
od najkratsej po najdlhsiu. Rovnakd vzdialenost sa méze v zozname vysky-
tovat viackrdt. Dokdzte, ze Filolistov a Vojalistov zoznam su rovnaké.

VZOROVE RIESENIE

Slovom vzdialenost budeme chdpat mensi z rozdielov pozicii dvoch Gré-
kov (redina geometrickd vzdialenost dvoch Grékov je totiz zdvisld iba od
rozdielu ich pozicii). Napriklad, pre Gréka na pozicii 1 a Gréka na pozicii n je
vzdialenost jednoducho n - 1.

Dalej si uvedomme, Ze najdlihsia moznd vzdialenost medzi dvoma Grékmi
je n. Dvaja Gréci su v tejto vzdialenosti prdve vtedy, ked su na pozicidch
oproti sebe.

Ak pre kazdu zo vzdialenosti 1,2,...,n ukdZzeme, Ze je rovhako vela dvojic
filozofov, ako dvojic vojakov, €o maju prdve tato vzdialenost, Gloha bude
vyrieSend.

Vezmime si vzdialenost x < n. Pre kazdého Gréka existuju dvaja, ktori su

od neho vzdialeni x. Nazvime tychto Grékov jeho susedmi a volajme ich
prirodzene pravy a lavy.

Pozrime sa iba na pravého suseda kazdého filozofa. Nech F,, oznacuje po-
Cet filozofov, ktorych pravy sused je tiez filozof a F, , oznacuje pocet filozo-
fov, ktorych pravy sused je vojak. Tymto spésobom sme zapocitali kazdu



dvojicu, ktord obsahuje aspor jedného filozofa prave raz (a Fep je teda za-
roven podet vietkych dvoijic filozofov, ktori st od seba vo vzdialenosti x).
KedZe sme kazdého filozofa zapoéitali raz a filozofov je n, dostdvame rov-
nost F., +F,p, = n.

Teraz sa pozrime iba na favého suseda kazdého vojaka. Nech V|, oznacuje
pocetvojakov, ktorych lavy sused je tiez vojak a V,; oznacuje pocet vojakov,
ktorych favy sused je filozof. Analogicky k predoslému kroku sme zapocitali
kazdu dvojicu s aspon jednym vojakom prdve raz a dostdvame V,, +V, = n.

Dostali sme dva sucty, ktoré s oba rovné n, mézeme ich teda dat do spo-
locnej rovnosti F., + F,, =V, + V. .Uvedomme si teraz, ze pravy sused kaz-
dého filozofa, ktory je vojak je prave takym vojakom, ktorého lfavy sused je
filozof a naopak. Plati teda F,, = V. T4to rovnost méZzeme odpocitat od
spolocnej rovnosti, Cim dostaneme hfadané F,, =V, ,.

Pre vzdialenost x = n je pravym a favym susedom Gréka ten isty Grék, ¢o
nase vypocty ovplyviuje iba tak, Zze kazdu dvojicu F., a V,, zapoCitame
dvakrat, ¢ize na konci dostaneme rovnost 2 - F., =2-V, .

Ukdzali sme, Ze pre kazdu vzdialenost x < n je pocet dvojic filozofov a po-
Cet dvojic vojakov v tejto vzdialenosti rovnaky, teda gj Filolistov a Vojalistov
zoznam suU rovnaké.

KOMENTAR

V prvom rade by sme sa radi vyjadrili k malému poctu rieSent, ktoré mala
tato Uloha. Obdvame sa, Ze pre mnohych z vés mohla vyzerat odstrasu-
juco. Chceli by sme vds motivovat, aby ste sa s kazdou tlohou aspon kd-
sok popasovali a aj v pripade, Zze neddjdete k zdveru, odovzddvali aspon
giasto&né riesenia. Uloha mala viacero samostatnych myslienok, za ktoré
ste mohli jednoducho dostat aspon ¢ast bodov.

V druhom rade chceme ocenit to, kolko réznych spdsobov rieSenia tejto
Ulohy ste nasli. Sami sme ostali prekvapeni vasou kreativitou a dévtipom.



