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6. ÚLOHA
Opravovali: BiankaGurská & Evka Krajčiová
Najkrajšie riešenia: Richard Semanišin &Michal Vodička
Počet riešení: 15
ZADANIE
Strecha chrámumá pri pohľade zhora tvar trojuholníka 𝐴𝐵𝐶 s pravým uh-
lom pri vrchole 𝐶 . Bod 𝐷 leží vo vnútri trojuholníka 𝐴𝐵𝐶 a na kružnici so stre-
dom v bode 𝐵, ktorá prechádza bodom 𝐶 . Bod 𝐸 leží na strane 𝐴𝐵 tak, že
|∠𝐷𝐴𝐵| = |∠𝐵𝐷𝐸|. Kružnica so stredom v bode 𝐴, ktorá prechádza bodom 𝐶 ,
pretína priamku prechádzajúcu bodmi 𝐷 a 𝐸 v bode 𝐹 , kde bod 𝐸 leží medzi
bodmi 𝐷 a 𝐹 . Dokážte, že |∠𝐴𝐹𝐸| = |∠𝐸𝐵𝐹|.

VZOROVÉ RIEŠENIE
Uvedomme si, že podľa vety uu sú trojuholníky 𝐵𝐴𝐷 a 𝐵𝐷𝐸 podobné, keďže:

• |∠𝐷𝐴𝐵| = |∠𝐵𝐷𝐸| zo zadania;
• |∠𝐴𝐵𝐷| = |∠𝐷𝐵𝐸|, keďže sú totožné.

Z tejto podobnosti potom vyplýva rovnosť:

|𝐵𝐴|
|𝐵𝐷| =

|𝐵𝐷|
|𝐵𝐸|

Zo zadania kružnica so stredomvbode𝐵prechádzajúcabodom 𝐶 prechá-
dza aj bodom 𝐷. Z toho |𝐵𝐶| = |𝐵𝐷|, a teda po nahradení vo vyššie uvedenej
rovnosti: |𝐵𝐴|

|𝐵𝐶| =
|𝐵𝐶|
|𝐵𝐸|

Z tejto rovnosti a z totožnosti uhlov ∠𝐴𝐵𝐶 a ∠𝐶𝐵𝐸 sú potom trojuholníky 𝐴𝐵𝐶
a 𝐶𝐵𝐸 podľa vety sus podobné.

Potom platí |∠𝐴𝐶𝐵| = |∠𝐶𝐸𝐵| = 90°, čiže bod 𝐸 je pätou kolmice z 𝐶 na 𝐴𝐵.
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Potom sú podľa vety uu aj trojuholníky 𝐴𝐵𝐶 a 𝐴𝐶𝐸 podobné, keďže:

• |∠𝐴𝐶𝐵| = |∠𝐶𝐸𝐵| = 90°;
• |∠𝐵𝐴𝐶| = |∠𝐶𝐴𝐸|, keďže sú totožné.

Z tejto podobnosti potom vyplýva rovnosť:

|𝐴𝐵|
|𝐴𝐶| =

|𝐴𝐶|
|𝐴𝐸|

(Pozn. : po vynásobení oboch strán výrazom |𝐴𝐶|⋅|𝐴𝐸| je táto rovnosť v pra-
vouhlom trojuholníku známa aj ako Euklidova veta o odvesne.)

Zo zadania kružnica so stredomvbode 𝐴prechádzajúcabodom 𝐶 prechá-
dza aj bodom 𝐹 . Z toho |𝐴𝐶| = |𝐴𝐹|, a teda po nahradení vo vyššie uvedenej
rovnosti: |𝐴𝐵|

|𝐴𝐹| =
|𝐴𝐹|
|𝐴𝐸|

Z tejto rovnosti a z totožnosti uhlov ∠𝐵𝐴𝐹 a ∠𝐹𝐴𝐸 sú potom trojuholníky 𝐴𝐵𝐹
a 𝐴𝐹𝐸 podľa vety sus podobné.

Teda |∠𝐴𝐹𝐸| = |∠𝐴𝐵𝐹|, a keďže ∠𝐴𝐵𝐹 a ∠𝐸𝐵𝐹 sú totožné, tak |∠𝐴𝐹𝐸| = |∠𝐸𝐵𝐹|.


