Letny semester - 1. SERIA 50. roénik (2026/2027)

6.ULOHA

Opravovali: Bianka Gurska & Evka Krajéiovéa

Najkrajsie rieSenia: Richard Semanisin & Michal Vodi¢ka
PocCet rieSeni: 15

ZADANIE

Strecha chrdmu ma pri pohfade zhora tvar trojuholnika ABC s pravym uh-
lom pri vrchole C. Bod D leZi vo vntri trojuholnika ABC a ha kruZznici so stre-
dom v bode B, ktord prechddza bodom C. Bod E leZi na strane AB tak, ze
|2DAB| = |£BDE|. KruZnica so stredom v bode A, ktord prechddza bodom C,
pretina priamku prechddzajucu bodmi D a E v bode F, kde bod E lezi medzi
bodmi D a F. Dokdzte, Zze | £AFE| = | LEBF].

VZOROVE RIESENIE
Uvedomme si, Ze podla vety uu su trojuholniky BAD a BDE podobné, kedZe:
» |£DAB| = | £BDE| zo zadania;
» |£ABD| = |«DBE|, kedZe su totozné.
Z tejto podobnosti potom vyplyva rovnost:
|BA| _ |BD|
|BD| ~ |BE|

Zo zadania kruznica so stredom v bode B prechddzajuca bodom C prechd-
dza ajbodom D.Z toho |BC| = |BD|, a teda po hahradeni vo vysSie uvedenej

rovnosti:
|BA| _ |BC|

|BC| ~ |BE|
Z tejto rovnosti a z totoznosti uhlov ZABC a £CBE sU potom trojuholniky ABC
a CBE podla vety sus podobné.

Potom plati |2ACB| = | £CEB| = 90°, €iZe bod E je p&tou kolmice z C na AB.



Potom su podfa vety uu aj trojuholniky ABC a ACE podobné, kedze:

e |£ACB| = |£CEB]| = 90°;
* |£BAC| = |£CAE|, kedZe su totozné.

Z tejto podobnosti potom vyplyva rovnost:

|AB|  |AC|
|AC| ~ |AE|

(Pozn.: po vyndsobeni oboch strdn vyrazom |AC|- |AE| je tdto rovnost v pra-
vouhlom trojuholniku znéma aj ako Euklidova veta o odvesne.)

Zo zadania kruznica so stredom v bode A prechddzajica bodom C prechd-
dza ajbodom F.Z toho |AC| = |AF|, a teda po hahradeni vo vysSie uvedengj

rovnosti:
|AB|  |AF|

|AF| ~ |AE|
Z tejto rovnosti a z totoznosti uhlov £BAF a £FAE su potom trojuholniky ABF
a AFE podla vety sus podobné.

Teda |£AFE| = |£ABF|, a kedZe ABF a EBF su totozné, tak |£ZAFE| = | EBF].



