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ZADANIE

FindIny trik kdzelnika Luba spociva v tom, Ze vidy poprosi hiekoho v pub-
liku, aby mu napisal na papier hocikolko kladnych celych &isel. Lubo tvrdi,
Ze si potom z nich vzdy dokdze vybrat trojicu Cisel, ktorych stcet je delitelny
tromi. Pri akom najmensom pocte ¢Eisel si Lubo méze byt isty, Ze to dokdze?

VZOROVE RIESENIE

Kazelnik vyberd Cisla aby boli delitefné tromi, a preto sa pozrieme, ako ich
vieme rozdelit do troch skupin podla zvysku, ktory po deleni tromi dosta-
neme: bud nezvysi ni¢ (0), zvysi 1, alebo zvysia 2.
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Kazdé ¢islo je teda nejaky "zdklad™ delitelny tromi plus jeho zvySok po deleni
tromi, napriklad pre €islo7 = 2-3 +1je 2 - 3 = 6 tento zdklad a 1 je zvySok.
Tym pdadom, ked' nds zaujima, &i je sucet nejakych dvoch ¢&isel delitelny
tromi, tak sa naich zéklady ani nemusime pozerat, pretoze delitelné trojkou
ostanu aj po sé&itani. Cize musime len skontrolovat, &i sa zvysky sé&itaju tak,
aby boli delitefné trojkou. Napriklad 2 a 1 sa ndm séitaju na 3, a tak cely
takyto sucet bude delitelny tromi, napriklod pri7 + 14 = (2-3+ 1)+ (4 -3 +2) =
6-3+3 = 7-3.Naopak, ak by sme s¢itali dve Cisla so zvyskamilal, tak sa ndm
s¢itaju len na 2, a teda celkovy sucet nielenze nie je delitelny 3, ale vieme
rovno povedat, 7e zvysok po deleni bude 2 (kedZe nase zdklady delitelné
tromi zvysky menit nebudu), tak ako napriklad pri13+22 = (4-3+1)+(7-3+1) =
11-3+2.



Pri sucte troch Cisel bude toto pravidlo fungovat rovnako a teda Lubovi
stagi ndjst taky trojicu, kde su bud véetky tri &isla z rovnakej skupiny (na-
priklad tri jednotky daiju stidet 3), alebo je kazdé &islo zinej skupiny (0+1+2 =
3). V oboch pripadoch je vysledok delitefny tromi a fahko sa dd overit, ze

v Ziadnej inej kombindcii zvySkov sucet tromi delitelny nebude.

Zjavne potrebujeme aspon tri Cisla, no hapriklad kombindcia zvyskov 1, 1
a 2 nesedi. Pri §tyroch €islach by mohol divék napisat napriklad dve Eisla
so zvyskom 1 a dve ¢&isla so zvyskom 2, a vtedy by tiez Ziadna trojica nefun-
govala.

Pri piatich Eislach ur€ite bud divak napisal trojicu rovnakych zvyskov, alebo
md z kazdého zvysku maximdine dve €isla.V prvom pripade Lubo jednodu-
cho vyberie trojicu ¢isel s rovnakymi zvySkami. V druhom pripade prideme
na to, Ze urcite mdme aspon jedno ¢islo s kazdym z troch moznych zvys-
kov.Lubo teda zas vyberie trojicu Cisel s tymito réznymi zvyskami. Najmensi
pocet &isel, pri ktorom si Lubo méze byt isty, Zze dokdze spravit svoj findiny
trik, je 5.



