Letny semester - 1. SERIA 35. roénik (2025/2026)

4.ULOHA

Opravovali: Matas Libak & Martinka Osuska
Najkrajsie rieSenia: Pavol Gregor Ihnat & Oleg Boyko
Pocet rieSeni: 32

ZADANIE

Alexander a Barbora hraju hru, kde na papieri maju napisané &isla od 1 po
21, kazdé prdave raz. Hrdci sa striedaju a vidy si poc¢as svojho tahu vyberu
dve ¢&isla, ktoré zmazd, odéitaju mensie od vaésieho a vysledok napisu na
papier (ak st &isla rovnaké, nové &islo je 0). Ak posledné &islo napisané na
papieri je pdrne, vyhrd Alexander, ale ak je nepdrne, vyhré Barbora.

a) Kto vyhrd, ak zaéina Alexander?
b) Kto vyhrd, ak zaéina Barbora?
VZOROVE RIESENIE

To, €i vyhrd Alexander alebo Barbora, zdvisi iba od toho, &i posledné &islo
na papieri bude pdrne, alebo nepdrne. Preto si pred zaciatkom hry vietky
¢isla rozdelime do dvoch skupin, na pdrne a nepdrne. Vidime, Zze méme 10
pdrnych a1l nepdrnych ¢isel.

V kazdom tahu mézu nastat tri situdcie, podla toho, ¢i sme vybrali pdrne
alebo nepdrne ¢isla:

« Vyber dvojice pdrne a pdrne:

Ked hrd€ zmaze dve pdrne Cisla, ich rozdiel je vzdy pdrne €islo. To zna-
meng, Ze z papiera zmizli dve pdrne Cisla a pribudlo jedno hové pdrne
Cislo. Pocet nepdrnych ¢isel na papieri sa vtomto kroku ale vébec ne-
zmenil. Zaroven pocet pdrnych sa zmensil o 1.



 Vyber dvojice pdrne a nepdrne:

Ked hrd¢ zmaze jedno pdrne a jedno nepdrne €islo, ich rozdiel je vidy
nepdrne ¢islo. Hrd¢ sice jedno nepdrne Cislo odstrdnil, ale vzdpdti na-
miesto neho napisal nové nepdrne &islo. Po¢et nepdrnych &isel na
papieri teda zostdva rovnaky ako predtym. Pocet pdrnych sa zmensil
ol

 Vyber dvojice nepdrne a nepdrne:

Ked hrd¢ zmaze dve nepdrne Cisla, ich rozdiel je vzdy pdrne Eislo.

V tomto pripade hrd¢ odstrdnil z papiera dve nepdrne ¢&isla naraz
a nahradil ich jednym pdrnym ¢&islom. TakZze pocet nepdrnych Cisel
sa zmensil o 2 a pocet pdrnych sa zvacsil o 1.

Vidime, Ze sa mézu stat iba dva pripady. Prvy, pri ktorom sa poéet pdrnych
Cisel zmensi o 1 a druhy, kde sa pocet pdrnych zv&¢&si o 1 a pocet nepdr-
nych sazmensio 2.Z tychto dvoch situdcii vyplyva délezity zdver: pocet ne-
pdrnych ¢isel na papieri sa pocas hry bud nemeni, alebo klesd po dvoch.
To znamend, Zze nepdrne &isla nikdy nemozu zmiznut po jednom. KedZe na
zaciatku mdme 11 nepdirnych &isel, ich pocet sa mdze len postupne znizo-
vat na 9,7, 5,3 a nakoniec na 1. V momente, ked' na papieri zostane uz iba
jedno nepdrne ¢&islo,nemdme ho ako odstrdnit, a teda nakoniec musi zo-
stat ako posledné. Toto neméze ziaden hrd¢ svojim tahom zmenit, pretoze
nepdrne &isla sa daju zmazat len tak, Ze zmiznu dve naraz

- a) Ak zadina Alexander: Vyhrd Barbora, pretoze posledné éislo bude
nepdrne.

« b) Ak zagina Barbora: Vyhrd Barbora, pretoze posledné &islo bude ne-
pdrne.

Bez ohladu na to, kto za¢ina alebo aku stratégiu si zvoli, vitazom je vidy
Barbora. O vysledku rozhodlo to, Ze na zaciatku bol na papieri nepdrny po-
¢et nepdrnych Cisel.



