Mamut

KoSice & Poprad, 29. 5. 2026



Rozcvicka

Rozcvicka I

Cmeliak Bzuco si pisal do radu &isla: 7,14, 21, 28. Aké &islo nasleduje?

Vysledok: 35

RieSenie:

Vidime, Ze v rade sa €isla zvysuju stdle o 7. TakZze ked k stvrtému &islu pripocitame 7,
dostaneme piate Cislo, ktorym je 28 + 7 = 35.

Rozcvicka 2:

Cmeliak Bzuco si kupil 2 vanilkové a 3 ¢okolddové zmrzliny. Kazdd zmrzlina stdla 2 eurd
a 50 centov. Kolko zaplatil Bzu€o dokopy?

Vysledok: 12 eur a 50 centov
RieSenie:
Bzuco si dokopy kupil 2 + 3 = 5 zmrzlin. Kazdd z nich stdla 2 eurd a 50 centov. TakZze 5

zmrzlin muselo stat 2-5 = 10 eur a 50 - 5 = 250 centov. Ale kedZe 250 centov su iba 2 eurd
a 50 centov, tak spolo€nd cena bola 10 + 2 = 12 eur a 50 centov.

Rozcvicka 3:

Cmeliak Bzu¢o a slimdk Dunc¢o sa dohodli, ze sa stretnd na sttazi Mamut o 9:00. Bzuco
chcel prist 0 25 minut skér, aby obsadil dobré miesto, no nakoniec sa eSte 6 minat zdrzal.
Slimdk Dunco, ako vzdy, meskal 7 minut. Ako diho ¢akal Bzu€o na Dun¢a?

Vysledok: 26 minut
RieSenie:
Bzuc€o chcel prist o 25 minut skér, ale kedzZe sa zdrzal eSte 6 minut tak nakoniec prisiel

iba 0 25 - 6 = 19 minut skér. Naopak Dun¢o meskal 7 minut. To znamend, Ze Bzu€o na
Dunca dokopy ¢akal 19 + 7 = 26 mindt.

Rozcvicka 4:

Vzdy, ked slimdk Duné&o klame, predizia sa mu tykadld o 6 mm. Vzdy, ked povie pravdu,
sa mu tykadld skrdtia o 2 mm. Jeho tykadld mali rdno 9 mm. Dnes povedal tri klamstva
a dve pravdy. Aké dlhé tykadld mad teraz?

Vysledok: 23 mm

RieSenie:

KedZe dnes povedal tri klamstvé, tak sa mu predizili o 6mm - 3 = 18 mm. A ked?e qj
dvakrdt hovoril pravdu, tak sa mu skratilio 2mm - 2 = 4mm. Na zaciatku mal tykadlé

dihé 9 mm, potom sa mu predizili o 18 mm a skrdtili o 4 mm, to znameng, Ze teraz mé
tykadld dllhé 9 mm + 18 mm - 4mm = 23 mm.

Rozcvicka 5:

Mamut Misko sa chce rozevicit. Ked spravi jeden drep, kazdd jeho noha spdli 5 kalorii.
Kofko kaldrii spdli, ked spravi jeden drep?

Vysledok: 20

RieSenie:

Misko md Styri nohy, ked kazdd z nich spdli 5 kaldrii, tak dokopy spdlia5+5+5+5 = 20
kalorii.




Lahké

Lahké1:

Cmeliak Bzu¢o md tri zIté a Styri Gierne pruhy. Kolko pruhov ma dokopy?

Vysledok: 7

RieSenie:

Aby sme zistili, kolko md& Bzu¢o dokopy pruhov, staci s¢itat vSetky ZIté a vSetky Cierne,
¢im zistime, ze vysledok je 3+ 4 = 7.

Lahké 2:

Na obrdzku je 5 rovnhakych tehdl pelu, ktoré naskladali v dli Emeliaka Bzu€a. Kofko tehdl
pelu sa dotyka presne troch dalsich tehdl?

Vysledok: 2

RieSenie:

Aby sme prisSli na to, kolko tehdl sa dotyka presne dalSich troch tehdl, len spocitame,
kolkych tehdl sa dotyka kazdd tehla. Takto zistime, Ze presne troch d'alSich tehdl sa do-

tykajd iba 2 tehly, a to favd hornd a favd dolnd tehla. VSetky ostatné tehly sa dotykaju
Styroch dalSich tehdl.

Lahké 3:
V priebehu troch po sebe iddcich futbalovych zdpasov skéroval tim FC Cmeliaci 3 goly

a dostal len1gdl. Jeden z tychto zdpasov vyhral, jeden prehral a jeden remizoval. Akym
vysledkom skongil zapas, ktory vyhral?

Vysledok: 3 : 0

RieSenie:

KedZe jeden zdpas prehrali a dostali za vsetky zc:pqsy dokopy len 1 gd|, tak vysledok
zapasu ktory prehrali musel byt 0:1. Dalej uz stperi timu FC Cmeliaci nedali ani gdl, teda
pri remize, musel byt vysledok 0 : 0.Kedze doposial nedali FC Cmeliaci ani gdl, tak vietky

tri museli dat v zapase, ktory vyhrali. Nakolko stperi uz Ziaden gol nedali, tak zapas, ktory
vyhral tim FC Cmeliaci, skoncil 3 : 0.

Lahké 4:
Cmeliak Bzu¢o chce do pldstov vpisat Cisla 2, 3, 4, 5, 6, 7 a 8, kazdé prdve raz. Zaroven

musi platit, Ze sucet Cisel v kazdej trojici pldstov leziacich na jednej priamke je rovnaky.
Aky najvacsi moze byt tento sucet?




Vysledok: 17

RieSenie:

V dlohe mdme tri trojice pldstov na jednej priamke. VSetky trojice majid rovnaky sucet a
zdielajd jedno spoloéné policko (stredné policko). Cislo v tomto poliéku sa zapoéita do
kazdého zo suctov, preto chceme aby bolo €o najvécsie.

Najprv si do stredného pldstu skdsime dosadit najvécsie z Cisel, teda 8 a pokdsime sa
vyplnit zvySok pldstov. Rozdelme c¢isla do skupin, tak aby kazdd z nich mala rovnaky
stidet. To vieme urobit spdsobom: (2,7), (3, 6), (4, 5). Kazdd z tychto dvojic md stiet 9 a
teda s nimi mézeme vyplnit zvySné pldsty. Takze kazdd z trojic pldstov bude mat sucet
9+8=17

Lahké 5:

Do pldstu tvaru mriezky 3 x 3 chce ¢meliak Bzu¢o vpisat 3-krdt pismend A, B a C tak,
7e kazdy riadok a kazdy stipec obsahuje 3 rézne pismend. Kolkymi spésobmi vie Bzuco
vyplnit pldst, ak v pravom hornom policku je pismeno A?

Vysledok: 4

RieSenie:

Uvedomme si, Ze ak vyplnime jeden riadok a jeden stipec, tak uz dokdzeme doplnit celd
tabulku. Napriklad pismeno C uz bude v tabulke dvakrdt, a to v dvoch réznych stipcoch
a dvoch réznych riadkoch podla pravidla. Potom jediné sprdvne umiestnenie pre tretie
C bude prave v jedinom stvor&eku, ktory je prienikom riadku a stipca, kde este C nie je.
Takto vieme dopisat gj tretie B a zvysné dve policka potom budu musiet byt vyplnené
pismenom A.

V pravom hornom poli¢ku musi byt pismeno A. Podla pravidla o neopakovani pismen,
vlavo od neho v hornom riadku musi byt pismeno B a potom C alebo C a potom B.

Pozrime sa na prvy pripad, nech horny riadok vyzerd takto: C, B, A. Vyberieme si stipec
na doplnenie, napr. pravy stipec. Je v iom zatial iba pismeno A, teda pod neho podra
pravidla mézu ist B a potom C alebo C a potom B, mdme dve moznosti:

1. Ak by pravy stipec vyzeral takto: A, B, C, doplnend tabulka musi vyzerat takto:

C|B|A
A|C|B
B|A|C

2. Ak by pravy stipec vyzeral takto: A, C, B, doplnend tabulka musi vyzerat takto:

C
B
A

Ol>w
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Pozrime sa na druhy pripad, nech horny riadok vyzerd takto: B, C, A. Znova pod A mbdze
ist B a potom C alebo C a potom B. Op&t ndm vznikaju dve mozZnosti.

1. Ak by pravy stipec vyzeral takto: A, B, C, doplnend tabulka musi vyzerat takto:

BIC|A
C A |B
A|B|C

2. Ak by pravy stipec vyzeral takto: A, C, B, doplnend tabulka musi vyzerat takto:

B|C|A
A B|C
C A |B

Teda existuju & tabulky, ktoré vyhovuja pravidlu, Ze kazdé pismeno je prdve raz v kazdom
stlpci aj riadku.

Lahké 6:
Bzu€o, Meduska, ZItinka a Trubko idd autom domov z vyletu, pretoze maji unavené kri-

delkd, ale len Trubko a Zltinka vedia $oférovat. Kolko je moznosti, ako ich usadit do auta,
ak mad auto jedno miesto pre vodi€a, jedno pre spolujazdca a dve rézne miesta vzadu?

Vysledok: 12
RieSenie:
Mdme §tyri v&ielky, a to Bzu¢a, Medusku, Zltinku a Trubka. V aute su dokopy $tyri miesta.

Jedno z nich (miesto vodi&a) je §pecidine, pretoze na hiom moéze sediet iba Trubko a
Zltinka. Na zvysnych miestach mézu sediet vSetky Styri v&ielky.

Ulohu vyriesime tak, Ze si najprv postupne povieme, kolko véielok méze sediet na kon-
kréthom mieste. Na miesto Soféra mdme 2 moznosti. Na miesto spolujazdca mdme 3
moznosti, pretoze jedna v€ielka uz sedi na mieste Soféra. Na zadné pravé sedadlo ndm
potom zvysia uz iba 2 veielky, na zadné favé sedadlo ndm ostane iba 1 vEielka.

Teraz uz len musime vypocitat pocet vSetkych moznosti, ako mézu vcielky sediet. Ak
by na mieste Soféra sedel Trubko, tak by na mieste spolujazdca mohli sediet 3 rézne
vCielky. Rovnako by to bolo, ak by na mieste soféra sedela ZItinka. V§imnime si, ze pocet
vS§etkych moznosti, ako mézme usadit v€ielky vpredu, bude 2 - 3 = 6, pretoze pre kazdu
moznost na mieste Soféra mdme k dispozicii vSetky moznosti na mieste spolujazdca.
Rovnakou myslienkou mdZeme do sucinu pripojit ajzadné sedadld a dostaneme findiny
vysledok2-3-2-1=12.

Lahké 7:

Na tanec€nej sutazi bol Sikovny reprezentant ¢meliak Bzu¢o a za kazdu disciplinu ziskal
10, 8 alebo 5 bodov, pricom 10 bodov ziskal tolkokrdt, kolkokrdt ziskal 8 bodov. Nakoniec
sutaz vyhral a dostal za nu dokopy 99 bodov. Kolko bolo tanecnych disciplin?

Vysledok: 15

RieSenie:

Vieme, Ze za disciplinu dostal rovnaky pocet rdz 8 bodov a rovnaky pocet rdz 10 bodov.
Teda mézeme povedat, ze ziskal niekolkokrdt 18 bodov a niekolkokrét 5 bodov. Teraz
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ndm treba zistit, kolkokrdét ziskal 18 a kofkokrdt ziskal 5, aby sicet jeho bodov bol na
konci 99. MoZeme skusit takd moznost, Ze vzdy ziskal iba 18 bodov, ale to ndm dé najvacsi
stcet mensi ako 99: 18 - 5 = 90. Teraz skdsime pridat niekofko disciplin za ktoré dostal 5
bodov tak, aby neprekroCil 99 bodov. A to je presne jedna disciplina: 90 + 5 = 95. Teraz
skdsme odobrat jednu disciplinu, za ktoru ziskal 18 bodov a zase dodat discipliny za 5,
kym sucet bodov neprekro¢i 99. Teraz ndm vyjde 18- 4 +5-5 = 97. Tak znova odoberieme
18 a budeme pripocitavat 5. Teraz ndm uz ale vyjde sic¢et 18-3 +5-9 = 99.

Teraz musime spocitat, kolko réznych disciplin bolo. Vieme, Ze bolo 9 disciplin, za ktoré
ziskal 5 bodov a 3 discipliny, za ktoré ziskal 18 bodov. LenZze nemohol dostat 18, ale len 10
a 8.Teda kazdd z disciplin, za ktoré dostal 18 bodov sa pocitaju ako dve discipliny, jedna
za 8 bodov a druhd za 10 bodov. TakZze nakoniec bolo 9 disciplin, za ktoré ziskal 5 bodov,
3 discipliny, za ktoré dostal 8 bodov a 3 discipliny, za ktoré dostal 10 bodov. Dokopy bolo
9 +3+3 =15 disciplin.

Lahké 8:
Trojicky véelicky Meduska, Pylka a Zltinka zbierali jahody v lese. Meduska, ktord ich naz-
bierala najviac, nazbierala 3-krdt viac jahdd ako Pylka, ktord ich nazbierala najmene;.

Spolu vsetky tri nazbierali 30 jahdd. Kofko jahéd nazbierala Zltinka, ak kazdd zo sestier
nazbierala iny pocet jahdd?

Vysledok: 10
RieSenie:

Zo zadania vieme, Ze Meduska nazbierala 3-krdt viac jahdd ako Pylka. Pozrime sa kolko
jahéd nazbierali dokopy. Keby sme tento pocet jahdd rozdelili na Styri Casti, tak tri Casti
by dostala Meduska a jednu Pylka. To znamend, tento pocet jahdd musi byt delitelny 4,
a zdroven mensi ako 30, pretoZe to je kolko mali jahdd vsetky tri dokopy.

Pozrime sa na to, aké pocty jahdd mézu mat dokopy Pylka s Meduskou. Keby mali 4,8
alebo 12 jahéd, tak Zltinka by potom mala tie zvy$né, teda 30 - 4 = 24,30 - 8 = 22 alebo
30 - 12 = 18 jahdd. Co je viac jahdd ako polovica, teda uréite by Zltinka mala najviac
jahdd.To sa ale nemohlo stat, pretoze najviac jahdd mala podfa zadania Meduska, nie
ZItinka.

Pozrime sa teda dalej na dalsiu moznost. Keby mali dokopy 16 jahdd, tak Pylka by mala
16 : 4 = 4 jahody. Meduska by mala 4 - 3 = 12 jahod. Zltinka by mala 30 - 16 = 14 jahod.
V tejto moznosti md Zltinka viac jahdéd ako Meduska, takze tdto moznost tiez nemohla
nastat.

Keby mali dokopy 20 jahdd, Zlitinka by mala 30-20 = 10 jahdd. Pylka by mala 20 : 4 =5 jo-
hod. Meduska by teda mala 5-3 = 15 jahdd. Tdto moznost vychddza, Pylka by nazbierala
10 jahod.

Keby mali dokopy 24 jahéd, tak Zltinka by mala 24 : 4 = 6 jahdd. Pylka by mala 30-24 = 6
jahod. Podfa zadania dve v€ielky nemdzu mat rovnaky pocet jahodd, teda tato moznost
byt nemohla. Keby mali dokopy 28 jahdd, tak Zltinka by mala 28 : 4 = 7. Pylka by mala
30 - 28 = 2 jahdd, ¢o je menej ako Zltinka, a to mat neméze.

Len jedna moznost ndm vychddzala, teda Pylka musela nazbierat 10 jahdd.

Lahké 9:
Cmeliaci si urobili tane&ny kruh okolo Ula a st po poradi oéislovani zac¢inajdc cislom 1.

Cmeliak s &islom 3 stoji presne oproti Emeliakovi s Eislom 17. Kolko Emeliakov tancuje
dokopy v kruhu?



Vysledok: 28

RieSenie:

KedZe v kruhu oproti €islu 3 stoji Cislo 17, tak to znamend ze v smere poradia Cislovania je
medzi nimi polovica, teda 13 Cisel. KedZe polovica Cisel je 13, tak vSetkych Cisel, je dvakrat
viac, teda 26, ale eSte musime prirdtat Eisla 3 a 17, ktoré sme zatial neuvazovali. Teda
spoluich je 26 + 2 = 28.

Lahké 10:
Aky je obsah Bzu¢ovho pldstu na obrdzku, ak mé jeden stvoréek stranu dizky 1?

AN

Vysledok: 24

RieSenie:

Obsah stvorca vypocitame tak, Ze vyndsobime dve jeho strany. V tomto pripade bude
obsah jedného Stvorceka 1- 1 = 1.V Bzu€ovom pldste je takychto celych StvorEekov 18,
teda ich obsah bude spolu 18 - 1 = 18. M&Zeme vidiet, Ze tam mdme aj polovice Stvor-
¢ekov. Ked ddme dokopy dve polovice Stvorcekov, vznikne ndm jeden cely Stvorcek s
obsahom 1.V Bzu¢ovom pldste je takychto poloviénych stvoréekov 8. Ich obsah bude
teda 8 : 2 = 4 Potom tam ete mdame dve polovice z obdiznikov 2 x 1. Ked tieto dve po-
lovice déme dokopy, vznikne ndm jeden cely obdiznik 2 x 1 s obsahom 2 - 1 = 2. TakZe
obsah celého Bzu¢ovho pldstu je 18 + 4 + 2 = 24,

Lahké 1:

Cmeliak Bzu¢o potrebuje na zapojenie osvetlenia na oslavu 40 volnych elektrickych zd-
suviek. Zatial vSak mad iba jednu elektrickd zdsuvku a niekofko predizovaciek so Styrmi
vystupmi. Kolko najmenej predlzovaciek potrebuje, aby zapojil vSetkych 40 osvetleni?

Vysledok: 13
RieSenie:
Kazdd predlzovacka pridd 4 vystupy, ale do jedného sa zapoji, takze celkovy pocet vy-

stupov stupne o 3. Na zac¢iatku mé1a chce mat 40 vystupov, teda potrebuje 39 novych
vystupov. To znamend, Zze potrebuje 3 vystupy pridat esSte 39 : 3 = 13-krdt.

Lahké 12:

Rebrik Emeliaka Bzu¢a do jeho poschodovej postele mda 10 schodikov. Vzdialenost medzi
dvoma schodikmi je 20 cm. Akd je vzdialenost medzi prvym a poslednym schodikom?

Vysledok: 180cm
RieSenie:



Rebrik md 10 schodikov, €o znamend, Ze medzi prvym a poslednym schodikom sa no-
chddza 9 medzier.Kazdd medzera medzi dvoma schodikmima vzdialenost 20 cm, takze
vzdialenost medzi prvym a poslednym schodikom je 9 - 20 =180 cm.

Lahké 13:

Divadlo, ktoré navstevuje Emeliak Bzu¢o, md v prvom rade 24 a v poslednom rade 50
sedadiel, pri¢om kazdy nasledujici rad ma o 2 sedadld viac ako predosly. Kolko seda-
diel je v divadle?

Vysledok: 518

RieSenie:

NapiSeme si poCet sedadiel v kazdom rade: 24, 26, 28, 30, 32, 34,36, 38, 40, 42, 44,46, 48,50
a ndsledne ich s¢itame. Pre zjednodusenie pocitania mdézeme scitavat prvé s posled-
nym, potom druhé s predposlednym atd. Takto dostaneme vzdy rovnaky sucet: 24+50 =
74;26 + 48 = 74; 28 + 46 = 74; 30 + 44 = 74;32 + 42 = 74; 34 + 40 = 74; 36 + 38 = 74. VySlo ndm
7 rovnakych suctov, takze pre zistenie celkového poctu sedadiel v divadle uz len staci
vyndsobit 7 - 74 = 518.

Lahké 14:

Kazdé z Cisel 2;5; 6;1;12;13;17; 27 a 30 je zapisané prdve do jedného zo Stvoréekov na ob-
rdzku. Cisla 13 a 17 uz su vpisané. Cmeliak Bzu¢o vypocital priemery Eisel v prvych troch,
strednych troch a poslednych troch Stvoréekoch. Zistil, Ze su vSetky rovnaké. Urcte, ktoré
¢islo je umiestnené v sivom Stvorceku.

Pozn.: priemer je hodnota, ktort dostaneme, ked' séitame nejaké hodnoty a vysledok

vydelime ich poctom.
17| B 13

Vysledok: 11

RieSenie:

VSimnime si, Ze sucCet Cisel v kazdej trojici je rovnaky, pretoze priemer Cisel v kazdej trojici
je rovnaky.Toznamend, Ze sucet Cisel v kazdej trojici je v skuto€nosti tretinou suctu vset-
kych &isel (pretoze mdame tri trojice). Sudet vietkych &iselje 2+5+6+11+12+13+17+27+30 =
123, €ize sucCet v jednotlivych trojiciach je 123 : 3 = 41. Z toho vyplyva, Ze naSe chybao-
juce ¢islo vieme ziskat odrdtanim zndmych ¢isel, s ktorymi je v trojici od sUctu trojice,
Cize 41-13-17 =11.

Lahké 15:

Na stole lezalo devat Cislovanych kariet s Cislami od 1 do 9. Trojicky veelicky Meduska,
Pylka a Zltinka si vzali kazdd po dve karty. Tri karty ostali na stole. Ak je sUcCet Cisel kariet
kazdej z nich pdrny, aky je najmensi mozny sucet Cisel kariet, ktoré zostali na stole?

Vysledok: 7
RieSenie:

Aby dve ¢isla mali pdrny stcéet, musia byt obe &isla bud pdrne, alebo obe nepdrne.
Aby karty na stole mali €o najmensi sucet, trojicky si museli zobrat ¢o najvécsie Cisla.
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Najvécsie Styri Cisla kariet s 9, 8,7 a 6, dve pdrne a dve nepdrne, teda jedna vceliCka si
vzala 9 a7, druhd 8 a 6. Ak by si tretia vCelicka zobrala zo zvySnych kariet dve najvécsie
pdrne, teda 4 a 2, na stole by ostal sicet 1+ 3 +5 = 9. Ak by si zobrala dve najvécsie
nepdrne, teda 3 a 5, sicet na stole by bol 1 +2 + 4 = 7, €o je najmensi mozny sucet.

Lahké 16:

V Studentskom uli zZiju v€ely a émeliaky. Na kazdom poschodi byva aspon jeden Stu-
dent. Ziadne dva émeliaky a ziadne dve véely nebyvajd na rovnakom poschodi. Ziadni
dvaja Studenti narodeni v rovnakom mesiaci nebyvaju na réznych poschodiach. Naj-
viac kolko studentov méze v tomto uli byvat?

Vysledok: 24

RieSenie:

KedZe na jednom poschodi nemézu byvat dva Emeliaky ani dve v&ely, mézu tam by-
vat najviac dvaja Studenti: jeden Eémeliak a jedna v&ela. KedzZe vsetci Studenti naro-
deni v rovhakom mesiaci byvaju na rovnakom poschodi, méze mat hotel najviac tolko

poschodi, kolko je mesiacov, teda 12. Najviac 12 poschodi po najviac dvoch studentoch
znamena, Ze v celom Uli Zije najviac 12 - 2 = 24 Studentov.

Lahké17:

Bzu¢o ma doma bazén plny medu, ktory je tvaru obdiznika s dizkou 20 m a je zo vsetkych
Styroch strdn obklopeny chodnikom Sirokym 2 m. Obsah chodnika je rovhaky ako obsah
podlahy v bazéne. Akd je Sirka bazéna v metroch?

Vysledok: 6
RieSenie:
Nakreslime si Bzu¢ov bazén:

Obsah tmavsie vyfarbenych &asti vieme vypoéitat. Ide totiz o dva rovnaké obdizniky,
ktoré majd §irku 2 m a dizku 24 m (20 m je dizka bazéna

Lahké 18:

Slimék Dunéo doniesol Bzuéovi 9 palic s celodiselnymi dizkami od 1 po 9 (kazdd préve

raz). Aky je rozdiel obvodov najvéésieho a najmensieho trojuholnika skladajiceho sa z
prave troch palic, ktory vie z tychto palic vytvorit?
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Vysledok: 15

RieSenie:

Najv&cesi mozny trojuholnik bude zloZzeny z troch najdihsich palic, teda jeho obvod bude
9 + 8 + 7 = 24. Najmensi trojuholnik ale neméze byt tvoreny troma najkratsimi palicami,
pretozZe podla trojuholnikovej nerovnosti musia dve kratsie strany trojuholnika byt v su¢-
te dlhsie ako jeho najdihsia strana, €o pri paliciach 1,2 a 3 nesedi, kedZe 1+2 = 3. Prikazde;j
trojici s 1by sme maili tento problém, pretozZe jednotlivé palice maiju rozdiel aspon 1. Pre-

to namiesto palice s dizkou 1 pouzijeme dalsiu najkratsiu moznd palicu, o je 4. Obvod
takého trojuholnika bude 2 + 3 + 4 = 9. Rozdiel obvodov je teda 24 -9 = 15.

Lahké 19:

Bzu¢o ma dvoje hodiny. Rdno o 6smej nastavil na oboch rovnaky ¢as. Ked sa na ne
o deviatej pozrel, zistil, Ze jedny dve minuty meskaju a druhé idud o minutu dopredu. Ked
sa na ne pozrel znova, €asy na nich sa lisili o hodinu. Kedy najskér sa na ne znova pozrel?

Vysledok: 4:00 v dalsi den

RieSenie:

Po uplynuti jednej hodiny sa €asy na oboch hodindch lisilio 2 + 1 = 3 minaty, kedZe prvé
hodiny iSli o dve minuty neskér a druhé o minttu skér. Rozdiel medzi C¢asmi na oboch
hodindch sa teda kazdu hodinu zvysi o 3 minuty. Ked' sa Bzu€o pozrie na hodiny znovu,

tak sa ich ¢asy maju lisit o 1 hodinu, €ize 60 minut. KedZe sa hfadany rozdiel navysi o 3
minuty za kazdu hodinu, tak o 60 minut sa navysi za 60 : 3 = 20 hodin.

Na zaciatku bolo 8:00. Bzu€o sa pozrie ha hodiny o 20 hodin neskér, €o by bolo o 28:00.
Den md 24 hodin, takZze po 16 hodindch od 8:00 sa na hodindch objavi ¢as 0:00, ¢o je
uz dalsi den. Nasledne ostdva k €asu 0:00 pripocitat zvysné 4 hodiny. A teda Bzuc¢o sa
znovu pozrie na hodiny o 4:00 dalSieho dna.

Lahké 20:

Meduska organizuje pdrty pre svojich bzuciacich kamardtov a chce na nu kudpit presne
91lentiliek. Lentilky preddvaju v baleniach po 4,7 a 18 kusov. Kolko najmenej baleni musi
Meduska kupit, ak nechce kupit ani jednu lentilku navyse?

Vysledok: 8

RieSenie:

Kedze mdme zistit, kolfko najmenej baleni lentiliek Meduska kupila, predpokladajme, ze
kdpila ¢o najviac 18-kusovych baleni, lebo obsahuju najviac lentiliek.

Tychto baleni Meduska mohla nakupit najviac 4, lebo 4 - 18 = 72. Keby kupila 5 baleni,
kdpila by 5-18 = 90 lentiliek, no Meduska nechce kupit ani jednu lentilku navyse a lentilky
ma&ze kudpit len v baleniach po viacerych lentilkach.

Keby kdpila menej18-kusovych baleni, musela by to vynahradit viacerymi mensimi ba-
leniami, €o vSak ide oproti zadaniu, kde sa snazime kupit ¢o najmenej baleni.

TakZze md nakdpenych 72 lentiliek, takze este potrebuje kdpit 91 - 72 = 19 lentiliek. Aby
opdt nakupila €o najmenejbaleni, musikupit o najviac 7-kusovych baleni. Tie by mohla
kdpit az dve, takze by kdpila 14 lentiliek. Na kdpenie by jej potom ostalo eSte 19 -14 =5
lentiliek. 5-kusové balenie ale v obchode nie je, takze by opdt musela kdpit lentilky na-
vySe. Preto mdze kdpit len jedno balenie so 7 lentilkami.
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Ostane jej teda 19 - 7 = 12 lentiliek, ktoré méze kdpit v troch 4-lentilkovych baleniach.
Meduska teda kupila Styri 18-kusové balenia, jedno 7-kusové balenie a tri 4-kusové bao-
lenia, €o je spolu 4 + 1 + 3 = 8 baleni.

Lahké 21:

Na luke preddvaju nektdr po jednej flasi a med po troch ffasiach. SU€in ceny nektdru a
trojbalenia medu je 351€. Sucet ceny flase nektdru a jednej flaSe medu je 22€. Nektdr je
drahsi ako jedna flasa medu. Kofko flias medu si mdze Bzuco kupit, ked mad iba 145€?
FlaSe medu sa na ldke preddvaju iba v baleniach po troch.

Vysledok: 15

RieSenie:

Sucin ceny jednej flase medu a nektdru je 351 : 3 = 117€. Hladdme teda dve Cisla, kto-
rych sucet je 22 aich sugcin je 117. Cislo 117 sa dd ziskat ako 1-117,3-39 a 9 - 13. Sucet 22

maju len 9 + 13. Med je lacnejsi, teda stoji 9€, a trojbalenie stoji 9 - 3 = 27€. Za 145€ si teda
vie kapit 145€ : 27 = 5€ trojbaleni medu, ¢o je 15 flias.

Lahké 22:

FlaSa medu a gulé¢ka pelu vazia tofko, kolko trubi€ka vosku. Fflasa medu vazi tolko, kolko
gulécka pelu a dva pohdre nektdru. Dve trubicky vosku vazia tolko, kolko Sest pohdrov
nektdru. Kofko gulé&ok pelu vazi tolko, kolko flasa medu?

Vysledok: 5

RieSenie:

Flasu medu budeme oznacovat F, gulécku pelu G, trubicku vosku T a pohdr nektdru P.
2T vdzia tofko, kolko 6P, preto T vdzi tolko, kolko 3P. Okrem toho vieme qj to, Zze T vazi
rovnako ako F a G dokopy. Z toho teda vieme povedat, Ze 3P vdzia tofko, kolko F a G
dokopy.

KedZe vieme, Ze F vazi tolko, kolko G a 2P, vieme povedat, Ze 3P vdzia tolko, kofko G, 2P a
eSte jedna G. Dokopy teda 3P vdzia tolko, kolko 2P a 2G. Z toho vieme, Ze P vdzi rovnhako
ako 2G.

KedZe F vazi tolko, kofko G a 2P, a zdroven P vézi rovnako ako 2G, vieme povedat, Zze F
vazi tolko kofko 1+2 -2 =5G.

Lahké 23:

Bzu€o a kamaratiz dla si v reStaurdcii objednali dve porcie halusiek, tri buchty na pare a
StyrilangoS$e. Zaplatili 53€. Dun¢o a Rex si kdpili p&t porcii halusiek, Sest buchiet a sedem
langoSov. Platili 107€. O kolko viac stoji porcia halusiek ako langos?

Vysledok: 1€
RieSenie:

Povedzme, Ze Bzu€o a kamardti z fa si objednaju dvojndsobok toho, €o si objednaili.
Objednaju si teda: 4 porcie halusiek, 6 buchiet a 8 langosov. KedZe si objednali dvakrat
tolko, musia aj zaplatit dvakrdt tak vela. Zaplatia teda: 53 - 2 = 106<€.

Teraz si porovnajme tieto dve objedndvky. Obe tieto objedndvky si objednali 6 porcii
buchiet. To znamend, Ze sa na nich nemusime pozerat, pretoze obidvaja za nich zaplatili
rovnako vela.

VSimnime si, ze Dun¢o s Rexom si objednali o porciu halusiek viac, ale o jeden lango$

menej. Rozdiel v cene medzi tymito dvomi objedndvkami je len 1€ (107 - 106 = 1). To
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znamend, Ze rozdiel v cene je presne medzi jednou porciou halusiek, o ktord mali Dunc¢o
s Rexom viac, a langoSom, ktory mali naviac Bzu€o s kamardatmi. Kedze Dun€o s Rexom
zaplatili o jedno euro viac, tak halusky, ktoré mali oproti Bzu€ovi naviac, musia byt préave
o jedno euro drahsie.

Jedna porcia halusiek stoji o 1€ viac ako langos.

Lahké 24:

Aké najvacsie Cislo vie €meliak Bzu¢o dostat vyskrtnutim niekolkych cifier z Eisla
6543265432 tak, Ze nové ¢islo bude mat ciferny sticet 20?

Vysledok: 643232

RieSenie:

Ak spocitame sucet cifier Cisla 6543265432, tak dostaneme spolu 40. My vSak chceme,
aby nové ¢islo malo sucet cifier 20. To znamend, Ze cifry, ktoré odstrdnime, musia mat
spolu sucet 40 - 20 = 20. Zaroven chceme, aby vysledné Cislo bolo ¢o najvécsie. Cislo

bude tym vdacésie, €im viac cifier mu ostane. Preto sa snazime vyskrtndt €o najmenej
cifier tak, aby ich sucet bol 20.

Skdsme najprv zistit, ¢i by sme mohli vyskrtndt iba tri cifry. Pozrieme sa na tri najvacsie
cifry v Cisle — 6,6 a 5. Ked'ich spocitame, dostaneme 6 + 6 +5 = 17. To ale nestaci, pretoze
potrebujeme, aby ich stcet bol 20. Styri cifry uz ale budu stacit, pretoze stcet styroch
najvacsich cifierje 6 +6 +5+5 = 22.

Skdsme ndjst Styri cifry na vyskrtnutie, ktoré budu dévat sucet 20. VSimnime si, Ze na to,
aby sme dosiahli sic¢et 20, musime vyskrtnat aspon jednu cifru 6. Inak by bol maximdliny
sUcet vyskrtnutych cifier 5+ 5 + 4 + 4 = 18. Druhu cifru 6 si chceme v Cisle nechat, pretoze
chceme, aby bola prva cifra Eisla €o najvécsia. Potom vSak musime vyskrtnut obe cifry
5, inak by bol maximalny sacet vyskrtnutych cifier 6 + 4 + 4 + 3 = 17, pripadne s jednou
vyskrtnutou cifrou 5 stdle iba 6 + 5 + 4 + 4 = 19. Dokopy teda uz musime vyskrtnut cifry 6,
5a5.Do suctu 20 ndm ostdva 20-6-5-5 = 4.

Z Cisla 6543265432 teda vyskrtneme druhu cifru 6, obe cifry 5 a druhu cifru 4. V takom
pripade dostaneme najvécsie mozné vysledné Cislo 643232.

Lahké 25:
Modré kvety kvitnd najprv 2 roky po sebe, potom maiju 3 roky pauzu a takto dookola. ZIté

X~

kvety kvitnd najprv 1 rok, potom maju 10 rokov pauzu a takto dookola. V najblizSich 100
rokoch, kolko je takych rokov, Ze budu kvitnat naraz?

Vysledok: 4
RieSenie:
Pre ZIté kvety simdzeme vypisat, v ktorych rokoch budu kvitnut, kedZe tych nie je az tak

vela v najblizSich 100 rokoch. Budu kvitnut v tychto rokoch: 1, 12, 23, 34, 45, 56, 67, 78, 89,
100.

Pre modré kvety sa cyklus kvitnutia a nekvitnutia opakuje kazdych 2 + 3 = 5 rokov. KedZe
prvy rok kvitnu, tak budu kvitnudt aj 5 rokov na to - teda Siesty rok. Takisto budu kvitnudt aj 5
rokov na to - teda jedendsty rok. Celkovo teda budu kvitnat kazdy rok, ktory dostaneme
tak, Ze k €islu 1 pripo€itame ndsobok &isla 5. MéZzeme si vSimnut, Ze ide o roky, ktoré
koncia €islicou 1 alebo 6.

Takisto vieme, Ze modré kvety kvitnu aj druhy rok. Podobnym spésobom teda déjdeme
k tomu, Ze budu kvitnut kazdy rok, ktory konci Cislicou 2 alebo 7.
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Modré kvety budu teda kvitnut v rokoch, ktoré kon¢ia cifrou 1, 2,5 alebo 7.

Z rokov, ktoré sme si vypisali pri Zitych kvetoch, spifiaju tito podmienku 4 roky - 1,2, 56, 67.
V tychto Styroch rokoch budu teda modré a zIté kvety kvitnut naraz.

Lahké 26:

Bzu¢o md matematicky automat, ktory vie vykondvat iba dve operdcie s ¢islami: bud
pripocitat ¢islo 1, alebo dané &islo zdvojndsobit. Na zaciatku vlozil do stroja ¢&islo 0. Aky
najmensi pocet operdcii musel stroj previest, ak z neho za okamih vypadilo &islo 117?

Vysledok: 11

RieSenie:

Ak chceme urobit €o najmenej operdcii, chceme ¢o najviackrdt vyuzit zdvojndsobenie,
lebo ndm rychlejSie* zvaAcsi Cislo, ako keby sme iba pri¢itali 1. Ustanovime si pravidlo,

Zze ak mdme pdrne Cislo, urcite sme ho ziskali zdvojndsobenim, aby sme pouzili ¢o naj-
menej krokov. Najprv sa pozrieme na vysledné ¢€islo a tlohu vyrieSime odzadu:

« 117 nevieme ziskat ako vysledok zdvojndsobenia, kedZe je nepdrne a za¢iname
s celym ¢islom. TakZe posledny krok musel byt pripocitanie ¢isla 1, z ¢oho vieme
dordtat predposledny vysledok, ato 117 -1 = 116.

« 116 vieme ziskat ako vysledok zdvojndsobenia, je pdrne. Aby sme dostali 116, museli
sme zdvojndsobit Cislo 116 : 2 = 58.

- b8jetretivysledok od konca. Je to pdrne Cislo, teda pred nim podla nasho pravidla
bolo Cislo 58 : 2 = 29.

+ 29 je nepdrne, teda sme museli pricitat 1 a predchddzajuce €islo zautomatu bolo
29-1=28.

* 28 je pdrne, teda Cislo pred nim bolo 28 : 2 = 14.

* 14 je pdrne, teda Cislo pred nim bolo 14 : 2 = 7.

« 7 je nepdrne, teda sme museli pri¢itat 1, takze &islo pred nim bolo 7 - 1 = 6.
* 6 je pdrne, teda Cislo pred nim bolo 6 : 2 = 3.

+ 3 je nepdrne, teda sme museli pri¢itat 1, takze Cislo pred nim bolo 3 -1 = 2.

+ 2 sme mohli ziskat bud' zdvojndsobenim 1, alebo prirdtanim 1k &islu 1, teda nezdlezi
na tom, ktord operdcia to bola, predoslé Eislo bolo 1.

* 1je nepdrne, takze Cislo pred nim bolo 1-1 = 0, ¢o je cifra, s ktorou automat zacinal
a uz dalej nemusime pouzivat operdcie.

Rad Cisel, ktoré automat ziskal, v sprdvnom poradi vyzeral takto: 1, 2, 3, 6, 7,14, 28, 29, 58,
116, 117, pri€om sme vyuzili automat T-krdt.

Lahké 27:

Cmeliak DIhédn md 2026 pruazkov, na kazdom prizku mdé napisand cifru tak, ze kazdé
dva susediace pruzky tvoria dvojciferné ¢islo delitelné Cislom 13. Aku cifru md DIhan na
prvom pruzku, ak na poslednom ma cifru 2?
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Vysledok: 2

RieSenie:

Na zaciatok si vypiSeme vSetky dvojciferné ndsobky 13 a pozrieme sa na ich cifry: 13, 26,
39, 52, 65, 78, 91.

Ak posledny prazok ma cifru 2, prazok pred nim musi ur¢ite mat cifru 5, lebo jedine 52
je taky dvojciferny ndsobok 13, ktory kong&i cifrou 2. Podobne postupujeme aj dalej a zis-
time, ze pred priazkom s cifrou 5 moze byt jedine pruzok s cifrou 6. Pred tymto pridzkom
musi byt prazok s cifrou 2. VSimnime si, Ze sme sa dostali op&t na zaciatok, teda postup-
nost cifier 6, 5, 2 na pruzkoch sa opakuije.

Prazkov je 2026, teda tato trojica sa ndm opakuje 2026 : 3 = 675 zv.1. Ostal eSte jeden
pruzok, prvy, kedZze sme postupovali od konca, za ktorym je prazok s €islom 6, preto na
prvom pruzku bude cifra 2.

Lahké 28:

Vchod do ufa ma tvar pravidelného Sestuholnika ABCDEF. Akd je velkost uhla ACF?
Vysledok: 30

RieSenie:

Na vyrieSenie tejto Ulohy potrebujeme vediet, aku velkost md vnutorny uhol pravidel-
ného Sestuholnika. Zacneme tym, Ze si rozdelime Sestuholnik na 6 trojuholnikov ako na
obrdzku. Vieme, ze kazdy trojuholnik ma sucet vnitornych uhlov 180°, takze vo vSetkych

Siestich trojuholnikoch mdme dokopy 6 - 180° = 1080°. Ak od toho od¢&itame plny uhol

(okolo bodu S) v strede destuholnika 1080° - 360° = 720°, dostaneme sudet vnutornych
uhlov v Sestuholniku. KedZe v pravidelnom Sestuholniku md kazdy vnutorny uhol rov-
naku velkost, tak velkost jedného vnutorného uhla bude 720° : 6 = 120°.

Teraz si vSimnime ,Zze Usecka FC deli uhol EFA na polovicu, teda |<CFA| = |<EFA| : 2 =
120° : 2 = 60°.

Pozrime sa na trojuholnik ABC, kedZe AB a BCsu strany pravidelného Sestuholnika, tak je
rovhoramenny, a zaroven |4ABC| = 120°, teda sucet uhlov CAB a ACB je 180° - 120° = 60°,
kedZe trojuholnik ABC je rovhoramenny, tak |<CAB| = |<ACB|, a teda [<CAB| = 60° : 2 =
30°.

Z toho sivieme dopocitat velkost uhla FAC,lebo |«FAC| = |«FAB|-|<CAB| = 120°-30° = 90°.
Sucet velkosti vnutornych uhlov v trojuholniku je 180°, teda aj suCet |<FAC| + |<CFA| +
|4ACF| = 90° + 60° + |4ACF| = 180°, z &oho vyplyva, Zze |4ACF| = 180° - 150° = 30°.
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Poznamka: znacenie |<ABC| znamendad velkost uhla ABC
Lahké 29:

Aky najvacsi ciferny sicet méze mat ¢islo SETRI, ak plati s€itanie na obrdzku? Rovnaké
pismend symbolizujud rovnakeé cifry, rézne pismend rézne cifry.

Vysledok: 30
RieSenie:
Najprv sa pozrieme na to, akd cifra méze byt pismenko S. Vysledné &islo SEST je Stvorci-

ferné, avsak s¢itavame iba dve trojciferné &isla, preto S musi byt 1, pretoze ked s¢itame
dve trojciferné ¢isla, nikdy nédm nevyjde Cislo 2000 alebo vacsie.

Sucet R + R musi na mieste jednotiek mat 1, o ale nejde len tak, pretoze sucet dvoch
rovnakych Cisel bude vzdy pdrny a ziadne pdrne ¢islo nemad na pozicii jednotiek 1. Preto
musi sucet | + | davat dvojciferné ¢islo, z ktorého si po prvom scitani ,prenesieme* 1, a
teda R + R musi mat na mieste jednotiek 0, aby S bolo 1. To docielime tak, ze R bude 0
alebo 5, pretoze 5+5 je 10, €o vyhovuje. Chceme najvacsi ciferny sucet, a jediné ovplyv-
nené pismeno je E tak za R najprv skdseime dosadit 5.

Aby bol vysledny ciferny sucet €o najvacsi, tak optimdine chceme, aby zvysné tri cifry
I,E, T boli7,8,9vnejakom poradi. VSimnime si,ze T bude urcite pdrne, kedZe sticet dvoch
rovnakych Cisel I bude vidy pdrny a najvyssia pdarna cifra je 8. Sucet [+1 bude dvojciferny,
¢o sme uz zistili skor v rieSeni, takze bude 18 a | tak bude 9. Ndsledne ndm E vyjde ako
cifra7,kedze T +T =8+ 8 = 16 a pripocCitame ,prenesend“1zR +R.

Teraz jasne vidime, Ze menenim R na 0 by sme ciferny sucet iba zmensili.
Overime si, ¢i ndm s¢itanie vychddza: 859 + 859 = 1718.
Nakoniec s€itame cifry v slove SETRl, teda 1 +7 +8+ 5+ 9 = 30.

Lahké 30:

Cmeliak Bzu¢o kazdé rdno odlieta z Gfa 0 10:35 k jazeru. Od jazera odlieta Meduska sme-
rom k BZu¢ovmu Ulu o0 10:50. Po ceste maju 20 kvietkov, na ktorych obaja stoja. Kvietky
suU od seba vzdialené 5 mint letu. V aky ¢as sa stretnd?

Vysledok: 11:35
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RieSenie:

Bzuco leti od 10:35. Meduska vyleti aZ 010:50, €iZze Bzu€¢o md 15 minut ndskok. KedZe dolet
ku kvietku trvé 5 min, o 10:50 bude Bzu€o na 3. kvietku. Vtedy vyleti Meduska rovnakou
rychlostou, a teda by sa mali stretnut v strede ostdvajlcej drdhy. Ostéva 17 kvietkov,
ktoré delia dradhu na 18 medzier medzi kvietkom, kde je Bzuc€o, a jazerom, kde je Meduska.
Aby sa obaja dostali do stredu, treba im prejst 18 : 2 = 9 medzier.

Preletiet medzeru zo zadania trvd 5 mindt, teda budu dokopy letiet 9-5 = 45 mindt, kym sa
nestretnu. Prirdtame tych 45 mindt ku 10:50, lebo Bzu€ov ndskok sme uz odrdtali. Takze
sa stretny o 11:35.
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Stredné

Stredné:

Cmeliak Bzu¢o mad vrecusko s Eervenymi, zltymi a modrymi kvietkami, pricom z kaz-
dého druhu ma aspon jeden. Ked' z vrecuska po slepiacky vyberie 5 kvietkov, je isté, ze
vytiahne aspon 2 Cervené a aspon 3 kvietky jednej farby. Kolko je vo vrecusku modrych
kvietkov?

Vysledok: 1

RieSenie:

KedZe je isté, Zze vytiahne aspon dva Cervené kvietky, tak vo vrecusku mézu byt najviac 3
necervené kvietky, lebo inak by mohol vo vybranej patici mat 4 necervené kvietky, teda
iba1¢&erveny. Tieto tri kvietky nemozu byt rovnakej farby, lebo potom by sme nemali as-
pon jeden z kazdej farby. Preto tri vytiahnuté kvietky rovnakej farby musia byt cervené.
Teda vo vrecusku mozu byt najviac 2 necervené kvietky, lebo inak by sme mohli vytiah-
nut 3 necervené kvietky a teda iba 2 Eervené, Cize by sme nevytiahli 3 kvietky rovnakej

farby. KedZe z kazdej farby musi byt vo vrecusku aspon jeden kvietok, tak vo vrecusku
je jeden modry a jeden Zlty.

Stredné 2:

Cmeliak Bzuco isiel navstivit kamardtov do susedného dla. Na iom bol ndkresleny ob-
rézok — v kazdom poli€ku bolo €islo od 1 do 7, pric¢om kazdé bolo pouzité prave raz. VSi-
mol si, Ze stéet &isel v favom stipci, stéet &isel v pravom stipci a stget &isel na kozdej
uhlopriecke je rovnaky. Okrem toho bol aj suc¢in Cisel v sivom riadku hajmensi mozny pri
splneni predoslych podmienok. Aky bol si¢et na uhlopriecke?

Vysledok: 13

RieSenie:

V obrdzku mdme 7 policok a ¢isla 1,2, 3, 4,5, 6, 7. Aby sme pochopili vztah medzi tymito
¢islami a ich rozloZzenim v mriezke, musime si najprv vyjadrit celkovld hodnotu, s ktorou

pracujeme. Ked vSetky tieto Cisla s€itame dohromadly, zistime, Ze ich celkovy sucet je
28.

TaktieZ vieme, Ze sticet v oboch stipcoch musi byt rovnaky. KedZe stredové &islo do stip-
cov nepatri, ale je sucastou celkového suctu vSetkych policok, vieme povedat, Ze:

2 x stlpec + stredové &islo = 28

Z tohto vztahu vyplyva, Ze stredové Cislo musi byt pdrne. Je to preto, lebo ,2 x hocic¢o®
vyjde vzdy ako pdrne &islo. Ak chceme, aby aj vysledny sucet 28 bol pdrny, musime
k padrnemu ¢&islu pripoc¢itat opdt len pdrne ¢Cislo. Takze v strede mézu byt iba &isla 2, 4
alebo 6.
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Ak by bolo v strede &islo 2, tak suget v stipcoch a na uhloprieékach by musel byt 13

(lebo 28 -2 = 26 a 26 : 2 = 13). Kedze kazdd uhloprieéka prechddza stredom, kde je 2, v
jej rohoch musi byt dvojica ¢isel, ktoré spolu dévaju 11, pretoze 13 - 2 = 11. Dvojice, ktoré
zo zvySnych Cisel spolu ddvajua 11, sU 4 a 7 a taktiez 5 a 6. Nakoniec ndm zostali uz len
dve volné &isla, a to 1 a 3, ktoré patria do stredov stipcov (sivy riadok).

Aby sme to skompletizovali, musime tieto dvojice spravne rozdelit do stipcov k &islam
1 a 3, aby aj tam bol sucet 13:

&islu 1 v favom stipci pridédme dvojicu 7 a 5:1+7 +5 = 13,

+ K
« K &islu 3 v pravom stipci priddme dvojicu 4 a 6:3 + 4 + 6 = 13.

Ked'tieto Cisla sprdvne poprehadzujeme v rohoch, zistime, Ze ndm sedia aj uhlopriecky:
jednabude 7 +2+4 =13 adruhd 5 + 2 + 6 = 13. KedZe su&in v sivom riadku (1-2-3) je len
6, Co je najmensia moznd hodnota, nasli sme sprdvne rieSenie.

Ak by sme dali do stredu &islo 4, sicet v stipcoch a na uhloprieékach by musel byt 12
(lebo 28 -4 = 24 a 24 : 2 = 12). V tom pripade by dvojice v rohoch uhlopriedok museli
spolu dévat 8, aby to sedelo so stredovou stvorkou (12 - 4 = 8). Zo zvysnych &isel vak
vieme poskladat dvojice 1 a 7,2 a 6, ale po ich pouziti nédm ostanu &isla 3 a 5. Tie by v
kombindcii so stredovou Stvorkou v sivom riadku vytvorili sU¢in 3 x 4 x 5 = 60, ¢o je viac
nez v prvom pripade.

Podobne to dopadne pri &isle 6. Vtedy by stiéet musel byt 11 (28-6 =22 a22 : 2 = 11).
Rohové dvojice by museli ddvat spoluiba 5 (11 - 6 = 5). Mdme sice dvojice 1 a 4,2 a 3,
ale po ich pouZiti ndm zostanu uz len Cisla 5 a 7, ktoré su prilis velké na to, aby sme v
stlpcoch dosiahli stiget 11.

Jedinym moznym rieSenim je stredovd dvojka a celkovy st€et na uhlopriecke 13.

Stredné 3:

Kolkymi spdsobmi vie €meliak Bzu¢o usporiadat pohdre s medom ocislované ciframi
0,3, 4,5 a 6 do 5-ciferného Cisla delitelného Cislami 4, 5 aj 6 zadroven?

Vysledok: 12

RieSenie:

Cislo md byt delitelné 6, takze musi byt pdrne. Ak je pdrne a zdroven md byt delitelné
5, tak sa musi kongit cifrou 0. Na to, aby bolo delitelné 4, posledné dvojcislie musi byt

delitelné 4. Preto mdme na predposledndi cifru iba 2 moznosti, a to 4 a 6, (lebo 40 a 60 je
delitelné 4).

Ak je posledné dvojéislie 40, tak mdme tri moznosti, ktord cifra méze byt prvd (3, 5,6). Po
tom ako vyberieme jednu z nich,mdme na druht uz iba dve moznosti. Po vybere cifry na
druhu poziciu ndm na tretiu ostdva jedna moznost. To je dokopy 3-2 -1 = 6 moznosti na
to, vakom poradi je prvé trojCislie, ak posledné je 40. Podobne to funguje aj v pripade, ze
posledné dvoijcislie je 60, s jedinym rozdielom, a to takym, Ze na prvych troch pozicidch
mobze byt niektoré z &isel 3,5 alebo 4. V tomto pripade teda médme dalSich3:-2-1 =6
moznosti. Dokopy je to 6 + 6 = 12 mozZnosti.

Stredné 4:
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Cmeliak Bzu¢o sa rdno zobudza na svoj $pecidiny budik s dvomi ruc¢i¢kami. Ten fun-
guje tak, Ze si zapamatd polohu ruciciek, pri ktorej md zvonit, a potom zazvoni, ked' ju
dosiahne. O 22:00 si pred spanim nastavil budik na 7:00. Niekedy v priebehu noci sa mu
budik pokazil a od toho okamihu hybal ru€ickami opaénym smerom, ale rovnhakou rych-
lostou. Napriek tomu zazvonil presne nacas. Kedy sa pokazil?

Vysledok: 1:00

RieSenie:

Ked?Ze budik zazvonil, tak to znamend, ze ukazoval 7:00. Kedze iSiel dozadu, tak to zna-
mend, Ze vliastne ukazoval 19:00 predoslého diia (nemohol ukazovat nejaky skorsi &as,
napr. 7:00 predosiého dria, lebo by zazvonil skér préve na 19:00). Ked sa pokazil, tak mu
to trvalo rovnako dlho, kym déjde do 19:00, ako by dosiel do 7:00, to znamend, Ze od 19:00
ubehlo rovnako vela €asu, ako chyba do 7:00. Preto sa musel pokazit presne v strede
medzi tymito ¢asmi, tj. 0 1:00, pretoze o takomto ¢ase chyba do 7:00 6 hodin a od 19:00
ubehlo tiez prdve 6 hodin.

Bzucov budik sa pokazil o 1:00.

Stredné 5:

V protifahlych rohoch Bzucovej izby st dva stvorcové koberce, jeden s plochou 400 cm?
a druhy s plochou 900 cm? a dva rovnaké obdiznikové pdsy podiahy ako na obrdzku.
Akd je plocha celej jeho izby?

400

Vysledok: 2500 cm?

RieSenie:

Najprv chceme zistit, aku dlhd stranu majud jednotlivé Stvorce. Obsah Stvorca sa po-
¢ita tak, Ze vyndsobime jeho dve strany. To znamend, Zze ked’ pozndme obsah Stvorca,
vieme zistit aj dizku jeho strany. Potrebujeme ndjst dve rovnaké &isla, ktoré po vyndso-
beni ddvaijd 400, a dve, ktoré ddvaju 900. 20 - 20 = 400cm? a 30 - 30 = 900 cm?. Obdiz-
nikové pdsy maju teda strany dlhé 20 cm a 30 cm. Obsah obdlznikového pdsu vypo-

&itame tak, Ze vyndsobime dve jeho strany. Jeden obdiznikovy pds podiahy ma teda
obsah 20 - 30 = 600 cm?. Takze plocha celej jeho izby je 400 + 900 + 600 + 600 = 2500 cm?,

Stredné 6:

Slimdk Dun¢o mal hlavolam, v ktorom boli na zaciatku samé nuly. Mohol robit dva typy
krokov — bud zvysit vSetky Cisla v jednom riadku o 1, alebo zvysit vSetky ¢€isla v jednom
stipci 0 2. Ked' ho dal &meliakovi Bzu&ovi, vyzeral tak, ako na obrdzku. Kolko krokov urobil
dokopy Dunco?
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Vysledok: 11

RieSenie:

Vidime, Ze v prvom riadku v strede je €islo 1. To ndm hovori, Ze v prvom riadku sme prdve
raz zvysili vSetky Cisla o 1. TaktieZ sme v druhom stipci ani raz Cisla nezvysovali, ale vidime,
Ze tam nie su nuly, a tym pddom sme museli zvySovat Cisla v riadku. A to konkrétne v

druhom riadku trikrat a v tretom dvakrdt. Takto vyzeral hlavolam po zvySovani Eisel o1
v riadkoch:

11111
3133
222

Teraz simézeme v§imnut, Ze ked &isla v prvom stipci trikrdt zvysime o 2, &ize o 6, dosta-
nem¢cisla1+6=7,3+6 =902+6 = 8 o su presne Cisla, ktoré chceme. Po tychto krokoch
bude tabulka vyzerat takto:

71111
9.3 3
8122

P

Takisto ked &isla v trefom stipci zvysim o 2 dvakrdt, &ize o 4, dostanem &isla 1+ 4 = 5,
3+4=702+4=6,CosUtie ktoré chceme. Teraz uz tabulka bude vyzerat tak, ako ked ju
Dunco ddval Bzu€ovi. Dun¢o teda zvySoval o 1Sestkrdt a o 2 patkrdt, Co je spolu 6+5 = 11.

Stredné 7:

Cmeliak Bzu¢o na oslave nakrdjal kruhovu tortu Siestimi zvislymi rezmi. Kolko najviac
kdskov mohol po rozrezani mat?

Vysledok: 22
RieSenie:
Pozrime sa na to, €o sa stane, ked priddme novy rez. Kazdy kdsok, cez ktory tento rez

prejde, bude rozdeleny na dva, teda zakazdym pribudne jeden novy klsok. Dokopy vSak
tento novy rez mdze prejst len cez o jeden kusok viac, ako sme doteraz urobili rezov. Je
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to preto, lebo pri prechode z jedného kudsku na druhy musime pretnut niektory pred-
chddzajuci rez, ale kazdy z nich vieme pretndt najviac raz, dokopy tak mézeme prejst
z jedného kusku na druhy tolkokrat, kolko rezov sme uz urobili. To potom znameng, ze
dokopy médze tento novy rez pridat len tofko kidskov navyse, kolky je to rez.

Stvrty rez mézZe pretnut najviac 3 predchddzajlice rezy, teda prejde najviac styrmi
ktskami, a tak vzniknu najviac 4 noveé kusky.

Prvym rezom teda vieme tortu rozdelit na dva kdsky. Druhy rez vie prejst najviac cez
2 kusky, teda sa pocet kiskov mdze zvysit najviac o 2. Treti rez vie prejst cez najviac 3
kdsky, ako sme ukdzali v odseku vyssie, €im teda vzniknd najviac 3 nové kusky. Rovnako
Stvrtym, piatym a Siestym rezom vznikne najviac 4, 5 a 6 novych kuskov. Dokopy tak
vieme mat najviac 2 +2 + 3 + 4 + 5+ 6 = 22 kdskov. Tento pocet naozaj vieme docielit,
napriklad ako na obrdzku:

Stredné 8:

Medzi ldkami, kde byva slimdk Dunco a slizniak Rex, chodi autobusovd linka, pricom z
Duné&ovej Itky vyrézajd autobusy kazdd hodinu v 20. mindte (napr.10:20 a 11:20) a z Idky,
kde byva Rex, kazdu hodinu v 40. mindte (ndpr. 10:40 a 11:40). Cesta autobusom trvé
presne 4 hodiny. Ak nastupi Bzu¢o na autobus na Duncove;j luke a bude cestovat k Re-
xovi, kofko autobusov iducich od Rexovej lUky po ceste minie?

Vysledok: 8
RieSenie:
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Najprv sazamyslime, ktory autobus bol prvy, ktory Bzu€o uvidel po¢as svojej cesty. Vieme
Ze cesta trvd 4 hodiny, takZe prvy autobus, ktory mohol Bzu€¢o na ceste minut, musel vy-
razit od Rexa menej nez 4 hodiny pred tym, ako vyrazil Bzu€o. Totiz kazdy, ktory vyrazil
skér, uz svoju cestu skong€il, teda ho Bzu€o nemohol na ceste minut.

Na druhu stranu, posledny autobus, ktory mohol minat, musel vyrazit skoér, ako Bzuco
dosiel do ciefa. Takze menej ako 4 hodiny po Bzu¢ovom odchode.

Vieme, Ze autobusy vyrdzaju oproti sebe v réznych ¢asoch, raz za hodinu. Teda v 4 ho-
dindch pred Bzu¢ovym odchodom odisli presne 4 autobusy. Tak isto v 4 hodindch po
Bzuc¢ovom odchode odisli 4 autobusy.

VSetky tie autobusy minul a vieme, Zze nemohol minut Ziadne iné. Teda minul dokopy
4 + 4 = 8 autobusov.

Stredné 9:

Cmeliak Bzu¢o lepil na striedacku do kruhu pravidelné patuholniky a stvorce so stranou
rovnakej dizky, ako je naznacené na obrdzku. Kolko pétuholnikov potrebuje na to, aby
vytvoril jeden uzavrety kruh?

Vysledok: 10

RieSenie:

Aby sme zistili, kolko pé&tuholnikov Bzu€o potrebuje, musime sa pozriet na to, o kofko sa
celd retaz ndlepiek v kazdom rohu ,otdca”. Vieme, ze ak ma byt kruh dplne uzavrety,

musi dokopy opisat presne 360°, ¢o je uhol celého otoCenia. Kazdy jeden vnutorny vr-
chol, kde sa stretne Stvorec s patuholnikom, ndm k tomuto cielu pridd urcity kdsok.

Najprv si musime vypocitat velkost vnatorného uhla v pravidelnom pétuholniku. Pred-
stavme si, Zze patuholnik rozdelime z jeho stredu na pd&t zhodnych trojuholnikov. KedZze
v strede pd&tuholnika je plny uhol 360°, jeden stredovy uhol ndsho trojuholnika vypogi-
tame ako:
360° : 5=72°

Vieme, Ze sucet vSetkych uhlov v kazdom trojuholniku je vzdy 180°. Ked’ od 180° odci-
tame nds stredovy uhol (72°), zostane nédm 108°. Tento zvysok patri dvom rohom pri
zdkladni trojuholnika. KedZe sa vSak v kazdom vrchole pétuholnika stretdvaja préave
dva takéto rohy susednych trojuholnikov, velkost celého vnutorného uhla pé&tuholnika
je presne tychto 108°.

Teraz sa pozrime na miesto (vrchol), kde je tvorec prilepeny k pétuholniku. Stvorec mé
v kazdom rohu pravy uhol, teda 90°. Ak tieto dva tvary prilozime k sebe, ich rohy v tomto
jednom spolo&nom bode zaberl dokopy:

108° +90° = 198°
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Keby sme chceli, aby tvary lezali v jednej rovnej linii, museli by mat spolu v tomto bode
presne 180°. KedZe vS§ak maiju o nieco viac, vtomto vrchole sa nasa cesta ,oto¢i” o roz-
diel tychto hodnét:

198° - 180° = 18°

PretoZe Bzuco strieda Stvorec a pdatuholnik, kazdy p&atuholnik md na vnuatornej strane
kruhu dva vrcholy. V oboch tychto vrcholoch sa pétuholnik dotyka susedného Stvorca.
To znamend, ze pri kazdom jednom pdétuholniku sa nasa cesta ,oto¢i* o dvakrdt 18°.
Kazdy p&tuholnik tak pridd do celkového oto€enia kruhu dohromadly:

18° +18° = 36°

Aby sme zistili, kolko takychto pé&tuholnikov potrebujeme na celych 360°, urobime po-
sledny vypocet:
360° : 36° =10

Cmeliak Bzuco potrebuje na vytvorenie uzavretého kruhu presne 10 pétuholnikov.

Stredné10:
Cislo je pre émeliaka zaujimavé, ak spifia nasledujice 2 podmienky:

« Ziadna cifra sa v hom neopakuje a

« rozdiel kazdych dvoch po sebe napisanych cifier v hiom je aspon 4.

Aké je najvacsie Cislo, ktoré je pre Emeliaka zaujimavé?

Vysledok: 9518406273

RieSenie:

Aby bolo ¢&islo ¢o najvécsie, musi mat na prvych miestach ¢o najvécsie cifry a zaroven
potrebuje byt ¢o najdlhsie - mat ¢o najviac cifier. Aby sme nasli €islo zaujimavé pre
¢meliaka, budeme sa snazit na prvé miesta dosddzat o najvacsie cifry a budeme sa
ich snazit dosadit vSetky.

Cislo bude teda zaéinat cifrou 9, lebo je najvéésia. Po cifre 9 mézu nasledovat cifry 0, 1,
2,3, 4 alebo 5. Aby bolo ¢&islo ¢o najvacsie, druhd bude cifra 5. Po cifre 5 mézu nasledovat
cifry 0 alebo 1, a opdt si vyberieme tu najvéésiu z nich - cifru 1.

Po cifre 1 mézu nasledovat cifry 6, 7 alebo 8 (cifry 5 a 9 sa od cifry 1 tiez lisia o aspon 4,
avsak uz sa v &isle nachddzaij a ziadna cifra sa nesmie opakovat). Najvéésia z tychto
je cifra 8, preto bude na Stvrtom mieste.

Po cifre 8 mdzu nasledovat cifry 0, 2, 3 alebo 4 (cifra 1 uz sa v &isle raz nachddza). Zase
si vyberieme najvacsiu z nich - cifru 4.

Po cifre 4 méze nasledovat len cifra 0 (cifry 8 a 9 sa uz v &isle nachddzaiji). Z &isel, ktoré
sa v Cisle eSte nenachddzaju a liSia sa od 0 aspon o 4, ndm ostdvaju cifry 6 alebo 7. Cislo
momentdlne vyzerd takto: 951840.

Po cifre 0 m&zu nasledovat cifry 6 alebo 7. Ak si vyberieme cifru 7, po nej mézu nasledo-
vat cifry 2 alebo 3. Ak si vyberieme cifru 3, po nej neméze nasledovat Ziadna ind cifra,
lebo ostdvajlce cifry 2 a 6 sa od cifry 3 liSia o menej ako 4. Zaujimave ¢islo bude 8-
ciferné a bude vyzerat takto: 95184073.
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Ak by po cifre 7 nasledovala cifra 2, po nej méze nasledovat cifra 6. Potom ostdva uz
len cifra 3, avSak td po cifre 6 nembéze nasledovat, lebo sa od nej nelisi aspon o 4. Cislo
bude tiez 8-ciferné a bude vyzerat takto: 95184026.

Pozrime saq, ¢i nevieme ndjst aj viacciferné, a tak aj vacsie ¢islo pre Emeliaka. Ak po cifre
0 bude nasledovat cifra 6, po nej méze nasledovat len cifra 2 (cifra 3 sa od cifry 6 1i&i o
menej ako 4). Po cifre 2 méze nasledovat len cifra 7 a po nej cifra 3. Findine &islo bude 10-
ciferné a bude vyzerat takto: 9518406273. O tomto ¢isle méZzeme jednoznacne povedat,
Ze je najvacsie mozné, pre Emeliaka zaujimavé, Cislo, lebo je 10-ciferné a stdle sme pri
jeho vytvarani pouzili najvéacsiu cifru, akd sme mohli.

Stredné1:

Vizbi¢kdch v dli, usporiadanych ako na obrdzku, byva vzdy pdrny pocet €meliakov od 2
do 18. Suget émeliakov v kazdom riadku, stipci aj oboch uhloprieckach je rovnaky. Kolko
¢meliakov byva v sucéte v sivych izbickdch?

18
14 6

Vysledok: 10 + 8 = 18
RieSenie:
KedZe pocet émeliakov ma byt v kazdom riadku a stipci rovnaky, vieme si vypoéitat

podet &meliakov v jednotlivych riadkoch a stipcoch ako celkovy poéet Emeliakov po-
deleny tromi (kvéli tomu, Ze mame 3 riadky aj 3 stipce):

2+4+6+8+10+12+14+16+18):3 =30

V kazdom riadku a stipci je teda prdve 30 Emeliakov. Teraz si jednoducho vieme dopodi-
tat poCty Eémeliakov v sivych izbi¢kdch od&itanim poctov Emeliakov danych z obrdzku:

« Izbi¢ka v poslednom stipci: 30 - (16 + 6) = 8.
s Izbicka v druhom riadku: 30 - (14 + 6) = 10.

Sucet Emeliakov v sivych izbickdch je teda 10 + 8 = 18.

Stredné12:

Cmeliak Bzu¢o bol zbierat maliny. Polovicu z toho, ¢o nazbieral, mu Dunéo zjedol. Tretinu
ztoho, €o ostalo, zjedol Fu€o.1malina mu spadla do rieky. Domov si priniesol iba 7 malin.
Kolko malin mal Bzu€o v kosiku na zaciatku?

Vysledok: 24
RieSenie:
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Na tento priklad sa pozrieme odzadu. Pred tym, ako Bzuco stratil jednu malinu, ich mal
7 +1 = 8. Dalej vieme, ze Fu¢o mu zjedol tretinu malin, ¢o vtedy mal, a tak mu ostali dve
tretiny, teda 8 malin. Jedna tretina je spolu 8 : 2 = 4 maliny, a preto mal predtym 4-3 = 12
malin. Nakoniec mu Dunc¢o zjedol polovicu z toho, ¢o mal, teda spolu mal na zaciatku
12 -2 =24 malin.

Stredné13:

Stena Gfa mad tvar Stvorca s dizkou strany 8 metrov. Ciary na nej spdjaja vrcholy a stredy
strdn. Aky je obsah sivej Casti steny?

Vysledok: 16 m?

RieSenie:

Rozdelime si obrdzok na 16 rovnakych trojuholnikov ako na obrdzku tak, Ze budu 4 v kaz-
dom rohovom §tvorci.

_________

~
_———— = - =
7
7

_________

7
k= = = == —— -

Obsah Ufa je 8 M-8 m = 64 m?.KedZze obsah vietkych trojuholnikov je rovnaky ako obsah
celého Ula a z16 trojuholnikov su zafarbené 4, tak sivd Cast tvori Stvrtinu z celého obsahu
Ufa. Takze obsah sivej astije 64m? : 4 = 16 m2.

Stredné 14:

Prdca sliznioka Rexa ho zaniesla na stostrovie, ktoré sa skladd z niekofkych malych os-
trovov a jedného velkého. Dostal za Ulohu postavit mosty medzi ostrovmi tak, aby bol
velky ostrov spojeny s kazdym malym ostrovom dvoma mostami a akékolfvek dva malé
ostrovy boli spojené jednym mostom. Do v€era boli postavené vSetky mosty medzi ma-

lymi ostrovmi a niekolko (nie menej ako jeden) mostov vedticich na velky ostrov, spolu
28 mostov. Kolko ostrovov je celkovo v suostrovi?

Vysledok: 8
RieSenie:
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Najprv sa pozrime, ako spocitat pocet mostov medzi malymi ostrovmi. Ukdzeme sito na
priklade, ked malych ostrovov je 5 a pretoze kazdy ostrov je spojeny s kazdym, kazdé-
ho ostrovu vedu Styri mosty. Vyberieme si lubovolny maly ostrov. Ten je spojeny s kaz-
dym dalSim malym ostrovom prdve jednym mostom, a teda z neho vedu Styri mosty.
Pozrieme sa na dalsi, o ktorom plati to isté, ale jeden jeho most sme uz zapocitali v ty-
ch Styroch, preto pripocitame iba tri. Takto sa pozrieme na dalsi, ktorému sme uz dva
mosty zapocitali, a teda pripoc¢itame len dva. No a na poslednom ostrove sme uz jeho
tri mosty zapogitali, a tak pripoc€itame iba jeden most. Takze 5 malych ostrovov je spo-
jenych 10 mostami.

Teda pokial médme 5 ostrovov, mostov medzi nimi je 4+ 3 + 2 + 1, teda 10.

Velky ostrov je s kazdym malym ostrovom spojeny prdve dvoma mostami, teda vse-
obecne z velkého mosta vychddza dvakrdt viac mostov. Vieme, Ze Rex nestihol postavit
vSetky mosty na velkom ostrove, ale postavil vSetky na malych ostrovoch.

Podla vysvetlenia vysSie vieme, Ze na Siestich malych ostrovoch by bolo 15 mostov, ked
k nim vSak pripoc€itame 2-6 teda 12 mostov, vyjde ndm, Ze celkovo by bolo postavenych
27 mostov, ostrovov teda musi byt viac.

Zdroven si podla ndsho postupu jednoducho spocitame, Ze keby bolo malych ostrovov
8, tak je medzi nimi 28 mostov, lenze Ziadny nespdja velky ostrov, €o vyZzaduje zadanie,
takZe ich 8 nemoze byt.

Ztoho ndm vyplyva, Ze malych ostrovov je sedem, mostov medzi sebou majd 21 a zvys-
nych sedem vychddza z velkého ostrova. Pripo€itame velky ostrov a vyjde ndm, Ze v su-
ostrovi je presne osem ostrovov.

Stredné 15:

Ndjdite vSetky pocty Emeliakov v Uli, pre ktoré plati, Ze ak ich s€itame s ich druhym naj-
v&cesim delitelom a s ich najmensim delitelom, dostaneme vysledok 2026.

Vysledok: 1350

RieSenie:

Najvacsim delitelom kazdého Eisla je to samotné ¢islo a najmensim delitefom kazdého
Cisla je 1, takZze pocet Emeliakov spolu s ich druhym najvéaesim delitefom musi byt 2025.
Ak je pocet Emeliakov pdrny, jeho druhy najvacsi delitel je presne jeho polovica. Vtedy si
mézeme predstavit tri rovnaké diely (dva diely tvoria émeliaky a jeden diel ich polovicu),

ktoré spolu ddvaju 2025. Jeden diel vypocitame ako 2025 : 3 = 675 a hladany pocet
¢meliakov su dva takéto diely, teda 675 - 2 = 1350.

Ak je pocet Emeliakov nepdrny, potom aj jeho druhy najvécesi delitel musi byt nepdrny.
Ale my vieme, Ze sucet tychto dvoch ¢isel md byt 2025, ¢o je nepdrne Cislo. A kedze
suc¢tom dvoch nepdrnych Cisel dostaneme vzdy iba pdrne ¢isla, tdto moznost nevedie
k Ziadnemu rieSeniu.

Stredné 16:

Bzuco sa hral so styrmi rovnakymi hracimi kockami. Usporiadal si ich tak, ako je zobro-
zené na obrdzku. Avsak, nie su to bezné hracie kocky a nemusi platit, Ze sucet na pro-
tifahlych stendch kocky je 7. Aky je suCet bodiek na 6 stendch, ktorymi su k sebe kocky
prilozené?
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Vysledok: 20
RieSenie:
Nakreslime si siet poslednej kocky:

Pozrime sa, s akymi €islami susedi na kocke €islo 3.Z druhej kocky vieme, Ze trojka susedi
s dvojkou, z tretej kocky vieme, Ze trojka susedi aj so Stvorkou, a z poslednej kocky, ktoru
uz mdame zakreslenu, vidime, Ze trojka susedi dj s jednotkou a Sestkou.

Teda susedia trojky su:1, 2, 4, 6. Z toho vyplyva, Ze jediné Cislo, ktoré s trojkou nesusedi, je
5.

VSimnime si, Ze na sieti ndm uz zostalo iba jedno volné policko, ktoré nesusedi s trojkou,
a teda prdave tam bude ¢islo 5:

Z prvej kocky vidime, Ze jednotka a dvojka su susedné. Na sieti vidime, Ze jednotka susedi
uz iba s jednym volnym polickom, na ktorom teda musi byt dvojka.
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Posledné Cislo, ktoré ndm chyba, je Stvorka, ktorej uz zostdva len posledné volné policko:

Teda uz vieme, ako vyzerd kocka, a mézeme scitavat.

Zo siete vieme, Ze jednotka a dvojka maju spolo¢nych susedov 3 a 5, a Zze pdt je z po-
hladu jednotky napravo od dvojky, a teda prvé kocka bude zdiefat stranu s piatimibod-
kami.

Zo siete kocky vieme, Ze spoloénymi susedmi dvojky a trojky st 4 a1, a teda druhd kocka
bude zdielat stranu s jednou a styrmi bodkami.

Dalej zo siete vieme, Ze spolocnymi susedmi $tvorky a trojky su 6 a 2, a teda tretia kocka
bude zdiefat stranu s dvoma a Siestimi bodkami.

A zo siete kocky rovnako vieme, Ze oproti 6 je 2, a teda poslednd kocka bude zdielat
stranu s dvoma bodkami.

Teda celkovy sucet bude 5+ 4 +1+6+2+2 =20.

Stredné17:

Bzuco si oCisloval kvietky v zdhrade od 1 do 1000. Slimdk Dun€o odtrhol lupen kazdému
kvietku s €islom obsahujucim cifru 9 a slizniak Rex odtrhol lupen kazdému kvietku s €is-
lom delitelnym Cislom 9. Kofko kvietkov ostalo neposkodenych?

Vysledok: 649

RieSenie:

Najprv sa pozrime na tie Cisla, ktoré obsahuju cifru 9, a spocitajme ich. VSimnime si,
Ze vSetky Cisla od 900 az po 999 obsahuju aspon jednu 9 - na mieste stoviek. Preto tu
mdme 100 takych Cisel. Teraz sa pozrime na to, ako to funguje na €islach1az 99. Na kazdu

desiatku mdme jedno také - to, ktoré md na mieste jednotiek 9. Takych je 10, lebo mdme
10 desiatok, resp. 9 réznych cifier, ktoré mdzeme pred tuto 9 napisat a potom este &islo
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9, ktoré nemdad pred sebou Ziadnu cifru, ale je v prvej desiatke. Potom este vSetky Cisla
od 90 do 99 maiju 9, tentokrdt na mieste desiatok. 99 sme uz zapocitali, preto mdme
dalSich 9 Cisel. Dokopy teda mdme 19 takych ¢isel vtomto rozmedzi.

MoZeme si vSimnut, Ze vSetky ¢isla od 101 do 199 vznikli iba tak, Ze sme napisali 1 pred
nejaké &islo od 1do 99 (resp. 10, ak ide o &isla 101 a2 109). KedZe sme ale nenapisali ziadnu
9 naviac, tak pocet ¢isel obsahujlcich 9 bude tu rovnaky ako medzi Cislamilaz 99, teda
19.

Rovnako to je aj pri €islach 201 az 299, 301 az 399, .., 801 az 899, vSetky tieto skupiny budu
mat 19 takych Cisel. Teda dokopy je 9 - 19 = 171 takych ¢&isel. Zvysné ¢isla, teda 100, 200,
300, 400, 500, 600, 700, 800, 1000 Cislo 9 neobsahujy, preto je dokopy 100+ 171 = 271 Cisel
obsahujucich 9.

Teraz sa pozrime na Cisla delitelné 9. To je kaZzdé deviate Cislo, preto to vieme vypocitat
ako 1000 : 9 = 111 zvySok 1. Teda je M takych Cisel. ZvySok iba hovori, Ze sme neskongili
na takom Cisle, lebo 1000 nie je delitelné 9.

Teda dokopy oboma spdsobmi bolo poskodenych 271 + 111 = 382 kvietkov. Tu sa eSte
nasa Uloha nekondi, pretoze niektoré kvietky mohli byt poskodené dvakrdt. Preto potre-
bujeme zistit eSte to, ktoré boli poskodené oboma spdsobmi, lebo ich sme zapogitali
dvakrat.

Teda hladdme také ¢isla, ktoré su delitelné 9 a zdroven obsahuju cifru 9. Vieme, Ze Cislo
je delitelné 9, ak je jeho ciferny sucet delitelny 9. Tento ciferny si¢et moze byt:

+ 9, potom jeho zvysné cifry musia byt 0, lebo musime pouzit aspon jednu 9 a ked ju
pouzijeme, tak sa ndm uz viac hezmesti. Kedze ¢isla sa 0 nemézu zacinat, tak prvd

s v

cifra musi byt 9 a za fu pripisujeme 0, teda také &isla su 9,90, 900.

« 18, potom nemodze byt jednociferné. Ak je dvojciferné tak jedna cifra musi byt 9
a druhd musi byt preto 18 - 9 = 9, teda také Cislo je iba 99. Ak je trojciferné, tak
sucet zvySnych dvoch cifier je z rovhakych dévodov 9. Tento sucet vieme dostat
ako nasledovné sucty: 1+ 8,2 +7,3 + 6,4 + 5. Teda mdame 4 rozne trojice cifier (189,
279, 369, 459) a &isla z nich dostaneme poprehadzovanim cifier. Pog&et &isel, ktoré
dostaneme z jednej trojice vypocitame ako 3 -2 -1 = 6, lebo na prvu cifru madme
3 moznosti na vyber, na druht uz len zvySné dve a na tretiu uz len jednu. KedZe su
tieto trojice 4, tak celkovo je takych &isel 6 - 4 = 24. ESte suCet 9 vieme dostat ako
9 + 0. Také Cisla st 909 a 990, teda dokopy 27 Cisel s cifernym stctom 18.

« 27,potom to &islo musi byt 999, lebo inak by sme potrebovali az 4 cifry.Zadroven tym
vidime, Ze viac ako 27 ciferny sucet byt nemébze, lebo by sme na to potrebovali Styri
cifry (a 1000 ma prilis maly ciferny siéet).

Teda celkovo mdme 3 + 27 + 1 = 31 Cisel, ktoré su delitelné 9 a zdroven obsahuju cifru
9. Teda tolko kvietkov bolo poskodenych dvakrdt a tolko Cisel sme zapocitali dvakrdt.
Preto skuto€ne bolo poskodenych 382 - 31 = 351 kvietkov. NepoSkodenych preto ostalo
1000 - 351 = 649 kvietkov.

Stredné 18:

Na Iike mdme 4 timy — Cmeliakov, Motyle, Osy a Komdre. Na konci sezény mal kazdy tim
odohrané s kazdym timom prdve 4 futbalové zdpasy. Za vyhru sa dostdvali 3 body pre
vitazny tim a za remizu iSlo obom timom po 1 bode. Na konci sezény boli po&ty bodov
nasledovné: Cmeliaci 22, Motyle 19, Osy 14, Komdre 12. Kolko zépasov skongilo remizou?
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Vysledok: 5

RieSenie:

Keby kazdy tim hral s kazdym len jeden zdpas, bolo by odohranych 6 zdpasov. Kazdy
tim hral ale s kazdym oz 4 zdpasy, teda sa hralo 6 - 4 = 24 zGpasov. Za kazdy zdpas boli
dokopy ziskané 3 body, to ked skon¢il vyhrou, alebo 2 body, ked’ skon€&il remizou. Za re-
mizu teda do celkového poctu bodov pribudlo o bod menej nez za vitazstvo jedného z
timov.

Keby vSetkych 24 zdpasov skoncilo vyhrou jedného z timov, dokopy by vSetky timy do-
stali 24 - 3 = 72 bodov. Dokopy vsak timy ziskali 22 + 19 + 14 + 12 = 67 bodov. To znamen4,
Ze bolo ziskanych o 72 - 67 = 5 bodov menej, a teda muselo 5 zdpasov skoncit remizou.

Stredné19:

Dvojicky Bzu¢o a Fu¢o maiju v svojich Satnikoch rovnaké mnozstvo oblecenia: pat roz-
nych tri€iek, Stvoro réznych nohavic a tri rézne pdry topdnok. Bzu¢o sa oblieka po svo-
jom, a tak nemad problém chodit bez tricka, a zdroven je mu jedno, ¢i mu ladi prava
topdnka s lavou. O kolko viac réznych kombindcii oble¢enia si vie Bzu¢o obliect oproti
Fucovi?

Vysledok: 156
RieSenie:
Fuco si musi vybrat prdve jedno tricko z piatich. Pre kazdé vybrané tricko md 4 moznosti

na vyber nohavic a pre kazdu z nich md& 3 moznosti na vyber topdnok. Dokopy mad tak
54 -3 =60 moznosti na vyber oble¢enia.

Ked' si Bzu€o voli tricko, m& az 6 moznosti — bud’ jedno z jeho piatich triciek, alebo mdze
ist bez tricka. Pre kazdu z nich md na vyber nohavic tieZz 4 moznosti. Nakoniec maé 3 lavé
topdnky a 3 pravé topdanky, a kedZe mu nezdlezi na tom, ¢ mu spolu tieto topdnky ladia,
tak ma 3 - 3 = 9 moznosti na obutie topdnok. Dokopy ma tak 6 - 4 - 9 = 216 kombindcii
oble€enia, €o je 0 216 - 60 = 156 viac ako Fuco.

Stredné 20:

Cmeliak Bzu¢o dostal od slimdka Dunc¢a dva 5-litrové sudy. V jednom z nich boli 4 litre
medu a v druhom 4 litre vody. Najprv Bzuco prelial 1 liter medu do vody a spolu ich za-
miesal. Potom prelial 1liter tejto zmesi naspdt do sudu s medom. Kolko percent objemu
zmieSaniny v sude, v ktorom bol pévodne iba med, tvori med teraz?

Vysledok: 80

RieSenie:

Po prvom preliati sa v sude, v ktorom sa pévodne nachddzala len voda, budud nachd-
dzat 4 litre vody a 1liter medu. Med teda bude tvorit 11 : (11 + 41) = 20% objemu sudu.

KedZe Bzu€o sud poriadne zamiesal, bude qj liter zmesi ndsledne preliaty do pévodne
medového suda tvoreny z 20% medom.

Po druhom preliati bude teda pévodne medovy sud naplneny 3 litrami ¢istého medu
a litrom zmesi. Obsah tohto sudu bude teda zo 75% tvoreny 100% medom a 25% objemu
bude obsahovat 20% zmes medu. Prdve priliaty med bude teda tvorit 25% - 20% = 5%
objemu celého sudu, takZe cely sud bude obsahovat 75% + 5% = 80% zmes medu.
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Tazké

Tazké1:
Cmeliak Bzu¢o ma tri karticky, pricom na kazdej karticke je napisané jedno kladné celé
¢islo. Ked' sa slimdk Dunco spytal Bzu¢a, aké ¢€isla to sy, prezradil mu len to, Ze ich sucet

a sucin su navzdjom rovnaké. Zaroven je sucet tychto troch Cisel najvacsi mozny. Aké
¢isla md Bzu€o na kartickdch?

Vysledok: 1,2, 3

RieSenie:

Na zaciatok sa pozrime, ¢o by sa stalo, ak by Bzu€o nemal ani na jednej karticke jed-
notku. V takom pripade by jeho najmensi mozny sucet, aky by mohol dosiahnut, bol:*

2+2+2=6

a sucin by bol:
2-2-2=8

VSimnime si, Ze teraz je su€et mensi ako sucin. Ak zvacsime jedno z Cisel, sU€in sa vzdy
zvysi viac nez sucet.

PreCo? Preto, lebo ked zv&€Sime hocijaké z Cisel o 1, vzdy sa sucet zvysi tiez o 1. Ale sUCin
sa zvysi vzdy o tolko, kolko je druhé &islo, ktoré ndsobime. A to vidime, ze uz teraz (pri
najmenséej z moznosti) je o 4.

Teda by sa sucet a sucin nikdy nemohli rovnat. To znamend, Ze aspon jedno z ¢isel musi
byt 1.

Ndsobenie jednotkou nemeni Eislo, teda vieme, ze suc¢in zvysnych dvoch ¢isel musi byt
rovnaky ako sucet danych Cisel plus 1.

Avsak ak by dve z Eisel boli 1, su€in by bol rovny tretiemu z Cisel. AvSak sucet by bol o 2
vACSi. Z toho vieme, Ze presne jedno z Cisel je 1.

Pozrime sq, ¢o by sa stalo, ak by boli zvysné dve Cisla pdrne. Ak by nastala tdto moznost,
potom by st&et bol nepdrny (pdrne + pdrne +1=nepdrne), zatial o sudin by bol pdrny,
pretoze 1. pdrne - pdrne = pdrne. To vSak nemodze platit, lebo nepdrne ¢islo sa nemdze
rovnat pdrnemu. Z toho vieme, Zze ak nemaozu byt obe ¢€isla pdrne, tak aspon jedno dalSie
Bzu€ovo €islo musi byt nepdrne. Tak sa na to podme pozriet postupne, aké modze byt:

Najprv si ozna€me posledné nezndme ¢Cislo A.
Ak bude Bzu€ovo druhé Cislo 3:
1T+3+A=1-3-A

4L+A=3-A
Hfaddme teda Cislo, ku ktorému ked pripocitame 4, tak bude trikrdt véicsie ako pévodné
Cislo,atojeprave 2. (4+2=3-2)
Ak bude druhé Bzucovo Cislo véc&sie ako 3, takZze bude najmenej 4.

Ale tu vidime, Ze aj keby sme za tretie Cislo zobrali najmensie mozné, a to 2, suc¢in bude
vACSi ako sucet. A to uz vieme, Ze sa zvéicSovanim ¢isel nikdy nezmeni. Teda sa nikdy
nebudu rovnat.

Teda jeding, a tak aj najvacsia moznost je, Ze Bzu¢o mal na kartickdch &isla 1,2 a 3.
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Tazké 2:
Bzu€ov kamardt slimdk Dunco sa rozhodol vyliezt na vtaciu budku. Kazdy den sa mu

podari vyliezt 80 cm. V noci vSak vzdy pocas spdnku klesne o 58 cm naspdt. Na kolky
den sa vysplhd na vtaciu budku, ktord je vo vyske 300 cm?

Vysledok: 11

RieSenie:

Kazdé rdno sa slimdk Dunco ocitne o 80cm - 58cm = 22 cm vysSie ako predoslé rdno.
Rdno jedendsteho dna sa slimdk Dunco zobudi vo vyske 10 - 22 cm = 220 cm. Najvyssia
vyska, ktord doteraz dosiahol nastala tesne predtym, ako sa den predtym ulozil spat a
nachddzal sa vo vyske 220 cm + 58 cm = 278 cm. VSimnime si, Ze tato vyska este nedo-
siahla Ziadanych 300 cm a teda slimdk Dunco musi pokracovat vo svojej ceste. Na konci

jedendsteho dia bude o 80 cm vySSie ako rdno, a teda dosiahne vysku 220cm+80cm =
300 cm. Vtéaciu budku teda slimdk Dunco dosiahne na jedendsty den.

Tazké 3:
Bzu€ov Ul vyzerd ako na obrdzku. V kazdom vrchole sa nachddzalo nejaké Cislo, no
Bzu€o na vSetky okrem dvoch zabudol. Pam&td si vSak, Ze sucet Cisel vo vrcholoch kaz-

dého samostatného trojuholnika na povrchu Ula je stdle rovnaky. Aky je sticet vSetkych
5 ¢isel na Bzu¢ovom uli?

6 |
Vysledok: 22
RieSenie:
Sucet Cisel vo vrcholoch favého a pravého horného trojuholnika je rovnaky. Tieto dva

trojuholniky maju spolo€ny vrchol s islom 2 a predny vrchol, teda gj ich tretie vrcholy
musia mat rovnakeé ¢isla, Cize lavy aj pravy vrchol su 6.

Zadny horny trojuholnik mdé teda stcet 2+6 +6 = 14. Rovnaky sucet ma aj kazdy iny troju-
holnik. Teraz sa mézeme postupne pozerat aj na zvySné trojuholniky a zistovat, aké Eisla
sa nachddzaju vo zvySnych dvoch vrcholoch. V skutoénosti sa ndm ale staci pozriet na
to, aky maju sucet, kedZe nds na konci bude zaujimat len sucet vSetkych vrcholov. Ten
mdbzeme zistit z favého spodného trojuholnika. Ten ma tiez sucet vSetkych vrcholov 14,
a teda dva vrcholy, ktorych Cisla nepozndme, maju sucet 14 -6 = 8.

Sucet Cisel vo vSetkych vrcholoch je teda 2 + 6 + 6 + 8 = 22.

Tazké 4:
Pre nelietajuci hmyz je na lyZiarskom stredisku zriadend lanovka. Jej sicastou je 126 ka-
binok oéislovanych &islami od 1 po 126 v takom poradi (teda za kabinkou &.1nasleduje
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&. 2, atd. a7 za &.126 nasleduje &.1). Ak slimdk Dun&o nastupil do kabinky &. 24, kabinku
s akym &islom bude minat v polovici trasy lanovky?

Vysledok: 87

RieSenie:

Kabinky v lyZiarskom stredisku sa to€ia v kruhu. Kabinka, do ktorej Dun¢o nasadol, ma
¢islo 24 a prdve sa nachddza v polovici trasy medzi stanicamilanovky. Kabinok je v stre-

disku 126 a ked toto &islo vydelime 2, zistime, kolko kabinok (presnejsie medzier medszi
kabinkami) sa nachddza v jednej polovici kruhu, &ize napriklad medzi Dun&ovou kabin-
kou a kabinkou oproti, ktord prdve mina sa nachddza 126 : 2 = 63 medzier.

V kazdej polovici kruhu sa nachddza prdve 63 kabinok. Ak teda chceme zistit, ktord ka-
binka je na kruznici oproti Dun&ovej kabinke, iba k &islu jeho lanovky (24) pripo&itame
63. Oproti Duncovej kabinke sa nachddza kabinka s €islom 63 + 24 = 87.

Tazké 5:
Cmeliak Bzu¢o si mysli trojciferné ¢islo s réznymi nenulovymi ciframi. Slimdk Dunco z

neho vytvoril dalSich niekolko €isel tym, Ze poprehadzoval poradie cifier. Ked vSetky
tieto novovzniknuté &isla scital, dostal si¢et 2026. Aké Eislo si myslel Bzu¢o?

Vysledok: 416

RieSenie:

Na zaciatku sa pozrime, kolko €isel mohol Dunc&o vytvorit. Z troch réznych cifier mézeme
poskladat 3-2 -1 =6 roznych &isel (ABC,ACB, BAC, BCA, CBA, CAB).

(Pozn.: &islo, ktoré znasime ako XYZ, je trojciferné &islo, ktoré md na mieste stoviek cifru
X, na mieste desiatok cifru Y a na mieste jednotiek cifru Z,)

VSimnime si, ze prva cifra Bzu€ovho Cisla je dvakrdt na mieste stoviek, dvakrdt na mieste
desiatok a dvakrdt na mieste jednotiek. To isté plati aj pre druhu a tretiu cifru Bzu¢ovho
Cisla.

Teda sucet vSetkych €isel, ktoré sa daju vytvorit z Bzu¢ovho ¢&isla, vypoc&itame ako:

100-A+100-A+10-A+10-A+A+A
+100-B+100-B+10-B+10-B+B +B
+100-C+100-C+10-C+10-C+C+C

Po s¢itani dostaneme 222 -A+222-B+222-C.

Pozrime sa na to, aky ciferny sucet by mohlo mat Bzucovo ¢&islo. Vieme, Ze sucet vSet-
kych mozZnych vytvorenych Cisel je 222-ndsobok prvej cifry, plus 222-ndsobok druhej
cifry, plus 222-ndsobok tretej cifry. Co je vlastne iba 222-ndsobok ciferného stctu po-
vodného ¢Cisla.

Teraz mdzeme vyskusat rozne ciferné sucty, aby sme zistili, ktoré vyhovuju, lebo vieme,
Ze 5 novovytvorenych ¢isel musi mat sucet 2026.

Pre ciferny sicet 9 ma vSetkych 6 Cisel suCet 222 -9 = 1998, €o je primadlo, takze ciferny
stcet musi byt aspon 10.

Vieme, Ze 5 novovytvorenych €isel musimat sucet 2026, to znamend, ze ked vypocitame
sucet vSetkych Siestich vytvorenych Cisel a odpocitame od toho pévodné ¢islo, musi

ndm vyjst 2026. Inak povedané, ak od suctu vSetkych Siestich vytvorenych ¢&isel odpo-
¢itame 2026, musi ndm vyjst pévodné ¢islo.
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Dalsie moznosti mézeme skusat tak, ze najprv vypoc&itame sucet véetkych Siestich &i-
sel podla zvoleného ciferného suctu a ndsledne odpocitame 2026 . Musi ndm vyjst po-
vodné Cislo, ktoré mad sprdvny ciferny sucet.

Ak A+ B+ C = 10 dostaneme:
ABC =222-10-2026 = 194,

ale vtomto pripade plati,ze A=1,B=9aC = 4,Cize A+ B+ C = 14, a teda tadto moznost nie
je sprdavna.

Pre A+ B +C =11 dostaneme:
ABC =222-11-2026 = 416,

atedaA=4B=1aC=6,priComplatiajA+B+C=11.

Bzuc€o si mohol mysliet &islo 416.

Nasli sme prvd moznost, ale musime sa este pozriet dalej, i neexistuje aj dalSie rieSenie.
Pre A+ B +C =12 dostaneme:

ABC =222 -12-2026 = 638,

ale vtomto pripade plati,ze A=6,B=3aC =8,Cize A+B+C = 17, a teda tdto moznost nie
je spravna.

Pre A+ B + C = 13 dostaneme;

ABC =222 -13-2026 = 860,

ale vtomto pripade plati,ze A=8,B=6aC =0, Cize A+ B+ C = 14, a teda tadto moznost nie
je sprdavna.

Pre A+ B + C = 14 dostaneme:
ABC =222-14-2026 = 1082,

ale 1082 nie je trojciferné Cislo, a tak stcet A+B+C nemodze byt 14 ani Ziadne vacsie Cislo.
Bzuco si teda mysilel Cislo 416.

Tazké 6:
Aky je sucet velkosti 8 vyznac¢enych uhlov na obrdzku?
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Vysledok: 360°

RieSenie:

Sucet uhlov v stvoruholniku medzi trojuholnikmi je 360°. V jednom trojuholniku je stcet
vhutornych uhlov 180°, a tak vSetky Styri trojuholniky majd spolu 4 - 180° = 720°. VSetky
neoznacené uhly v trojuholnikoch st vrcholové s uhlami v Stvoruholniku. Pomocou toho
vieme urcit, Ze sucet iba vyznacenych uhlov je 720° - 360° = 360°.

Tazké 7:

Kolko najviac litrov medu nevieme presne nabrat pomocou 7 a 9 litrovej naberacky?
Vysledok: 47

RieSenie:

VSimnime si, ze pridanim 7 litrovej naberacky k nabranému medu sa nezmeni jeho zvy-
Sok po deleni siedmimi. Zadroven, akondhle naberieme mnoZstvo s istym zvySkom po

deleni siedmimi, uz naberieme aj vSetky vécsie mnozstvd s danym zvyskom priddvao-
nim 7 litrovej naberacky.

Pozrime sa na to, kedy najskér sa ndm podari nabrat uz mnozstvd medu s kazdym zvys-
kom po deleni siedmimi. To docielime len postupnym naberanim 9 litrovou naberackou,
kedze td druhd nemeni zvySok. Az ked sa ndm teda podari dosiahnut nejaky zvysok, tak
vieme naberat dj vSetky vécsie mnozstvd s danym zvyskom. Zvysky ndsobkov ¢isla 9
po deleni siedmimi su postupne:

ndsobok | zvySok
0
9
18
27
36
45
54
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VSimnime si, Ze z dévodov vysSie uz budeme vediet nabrat vSetky mnozstvad, ktoré su
vacsie ako 54, kedZe sme dosiahli vSetky zvysky po deleni siedmimi. Zaroven vieme na-
brat vSetky mnozstvd, ktoré su vacsie ako 45, ale nemaiju zvySok 5 po deleni siedmimi,
kedZe vSetky ostatné zvysky sme uz dosiahli. Najv&&sie mnozstvo, ktoré nevieme nabrat,
bude tak najvécsie mnozZstvo medzi 45 a 54, ktoré mad zvysok 5 po deleni siedmimi — 47
litrov.

Tazké 8:

Do Bzu¢ovho Ula vedie 10 schodov. Ked je Bzu€o vecer unaveny a uz nevlddze lietat, vie
naraz prejst 1, 2 alebo 3 schody. Kolkymi spdsobmi dokdze vyjst celé schodisko?
Vysledok: 274

RieSenie:

Najprv si uvedomme, ako sa Bzu¢o moze dostat na niektory zo schodov. MéZe to urobit
prejdenim jedného schodu zo schodu pod nim, dvoch schodov zo schodu o dva nizsie
alebo troch schodov zo schodu o tri nizSie. Napriklad na desiaty schod sa vieme dostat
nasledovnymi krokmi: 9.schod +1, 8.schod +2, 7.schod + 3. Teda pocet moznosti, ako sa vie
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dostat na nejaky schod, bude sucet poctov moznosti, ako sa vie dostat na tri predchd-
dzajuce schody.

Na prvy schod mdme iba jednu moznost, ako sa nai dostat, na druhy méme dve (vy-
jdeme 2 naraz alebo pdjdeme z prvého) a na treti méme &tyri moznosti (vyjdeme 3
naraz, pdjdeme z prvého schodu alebo z druhého, na ktory mdme dve moznosti ako sa
dostat). Takto si fahko do tabulky mézeme zapisat, ako bude vyzerat poéet moznosti
pre dalSie schody.

schod | vypocet | mozZnosti
1 1 1
2 1+1 2
3 T+1+2 4
4 1+2+4 7
5 2+4+7 13
6 4+7+13 24
7 7+13+24 44
8 13 + 24 + 44 81
9 24 + 44 + 81 149
10 44 + 81+ 149 274

Teda mdme 274 moznosti, ako sa Bzu¢o mdze dostat na desiaty schod.

Tazké 9:
Bzugovo kridlo vyzerd ako na obrdzku. Aky je obsah jeho kridla, ak st dizky stran uvedené
v milimetroch?

Pozn.: malé Stvoréeky pri vricholoch oznacuju praveé uhly, teda uhly o velkosti 90°.

50

50 80
40

Vysledok: 4000 mm?

RieSenie:

Najprv si do zadania dokreslime obdiznik so stranami 50, 40 ako na obrdézku. Taktie? si
oznacime vrcholy Stvoruholnika ako A, B, C, D a spojime body B a D.
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Teraz vidime, Ze obsah, ktory chceme vypocitat, je obsah celého utvaru minus obsah
dokresleného sivého obdiznika. Tiez si vsimnime, Ze trojuholniky ABD a CBD zdielajd stranu
BD, maiji rovnako velky (pravy) uhol oproti tejto strane a strany AD, CD maijd obe dizky
50. Tieto trojuholniky su teda zhodné, €ize maiju aj rovnaky obsah. Obsah jedného z nich
je polovica nasobku vysky a zékladne (polovica obdiznika s rovnakymi dizkami stran).
Nasa podstava BC ma dizku 40 + 80 = 120 a vyska CD mad dizku 50. To znamend, Ze ob-
sah trojuholnika bude (120 - 50) : 2 = 3000. Taky isty obsah ma gj trojuholnik ABD. Obsah
Utvaru ABCD bude sucet obsahov tychto dvoch trojuholnikov a teda 3000 - 2 = 6000. Od
toho musime este odpocitat obsah dokresleného obdiznika, ktory je 50 - 40 = 2000. To
znamenda, Ze obsah ndsho pévodného Utvaru bude 6000 - 2000 = 4000.

Tazké 10:
Kvety v Bzu€ovej zdhradke maju zaradom od 1 do 211 111 lupienkov. Kolko kvetov ma taky
pocet lupienkov, Ze sa v nich nenachddza cifra 1?

Vysledok: 65609

RieSenie:

Cisla postupne rozdelime podfa poctu cifier, ktoré obsahuijd. Jednocifernych &isel, ktoré
neobsahuju cifru 1 je 8. Pocet takych dvojcifernych Cisel vyrdtame ako sucin 8 -9 = 72,
pretoZze na mieste desiatok méze byt 8 réznych cifier a na mieste jednotiek 9. Podobne
vyradtame aj pocet takych trojcifernych Cisel— 8-9-9 = 648, Stvorcifernych— 8-9:9:9 =
5832 a qgj patcifernych— 8-9-9.9-9 = 52488.

Uz ndm staci len vyriesit &isla od 100 000 do 211 111. Cisla od 100 000 do 199 999 vsetky
zac¢inaju cifrou 1, a preto nevyhovujud. Zvysné Eisla, od 200 000 do 211 1, bud za¢inaju
iba na dvojcislie 20, alebo 21. Dvojcislie 21 obsahuje cifru 1, a teda nutne musi toto ¢islo
zacinat na dvojcislie 20. Cize ndm staéi vyrdtat pocet moznych stvoréisli, ktoré sa dajd
za to doplnit tak, aby neobsahovali 1 (§tvor&islie méze zagdinat aj cifrou 0). Takych je 9 -
9.9.9 = 6561, lebo na kazdu poziciu vieme doplnit 9 réznych cifier (véetky okrem 1).
Presli sme vSetky mozZnosti. Vyhovujdcich Cisel bude dokopy 8 + 72 + 648 + 5832 + 52488 +
6561 = 656009.
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Mamut

Mamut je matematickd sutaz organizovand Zdruzenim STROM a Prirodovedeckou fa-
kultou Univerzity Pavla Jozefa Safdrika v Kosiciach pre ziakov 4. az 6. roénika zdkladnych
§kdl a primy osemrocnych gymndzii. V roku 2026 sa konal uzZ 24. ro¢nik tejto sutaze a
tretiktrat sa sutaz organizovala aj v meste Poprad.

Trvanie sutaze bolo 120 mindt. Ulohy boli rozdelené podla obtaznosti na-bodové (fahké),
3-bodové (stredné) a 5-bodové (tazkeé). Na zadiatku sutaze kazdé druzstvo dostalo pr-
vych pdt dloh: tri fahké, jednu strednud a jednu tazkd. Sataziaci v time riesili lubovolnu z
piatich uloh, ktoré mali k dispozicii. Po vyrieSeni Glohy sutaziaci odovzdal vysledok opra-
vovatelovi, ktory vyhodnotil jeho sprdvnost. Ak bol vysledok sprdvny, sutaziaci ulohu
odovzdal zaddvatelovi, ktory mu zapocital body a vymenil ju za novu Ulohu zvolenej
obtiaznosti. V opacénom pripade mohol tim v rieSeni Glohy pokracovat a odovzddvat ju
znova. Po tretom nesprdvnom odovzdani Glohy mohol opravovatel vyzadovat okrem
vysledku aj postup rieSenia. Tim, ktory vyriesil vSetky sutazné dlohy pred uplynutim ¢a-
sového limitu, dostal za kazdu uSetrend mindtu 1 bod. Poc¢as sitaze nebolo dovolené
pouzivat kalkulacky, rysovacie pomaocky a ani Ziadnu literatdru.

Spolu so zadaniami Uloh dostal na zaciatku sdtaze kazdy tim tri Zetény. Kazdy Zetdn
Ziakom umozioval v druhej polovici sutaze (od konca 60. mindty az do konca sitaze)
vymenit Ulohu za ind Ulohu zvolenej obtiaznosti. Po pouziti tohto Zeténu sa tim nemohol
vrdtit k rieSeniu ulohy, ktord odovzdal spolu so zeténom. Okrem matematickych uloh
Ziaci mohli poc€as sutaze absolvovat aj 3 Sportové ulohy, ktoré boli vyhlasované po 30,
60 a 90 minutach od zaciatku sutaze. Za splnenie kazdej Sportovej Ulohy ziskali sttaziaci
1 Ulohu navyse podla zvolenej obtiaznosti.

Aby sa vyrovnali vekové rozdiely medzi sutaziacimi, na zaciatku sutaze ziskali druzstvd
za kazdého Stvrtdka 5 bodov, za kazdého piataka 3 body a za kazdého Siestaka 1 bod.

Pri zhodnom pocte bodov dvoch timov rozhodol pocet bodov za ulohy, ak aj tu nastala
rovnost, rozhodoval pocet vyrieSenych uloh. V pripade, Ze ani toto kritérium nerozhodlo,
poradie sa urcilo podfa €asu odovzdania poslednej vyrieSenej Ulohy.

Pred zac¢iatkom sutaze mali sitaziaci moznost vypocitat rozcvickovu sériu Uloh, za ktoru
dostdvali mald odmenu vo forme pamétnej ndlepky.

Zadania starsich ro¢nikov ndjdete Na www. strom. sk/malynar/akcie/mamut.
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